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CHUYÊN ĐỀ 4. GIỚI HẠN HÀM SỐ 

 

A. LÝ THUYẾT 

Giới hạn hữu hạn Giới hạn vô cực, giới hạn ở vô cực 

1. Giới hạn đặc biệt: 

   
0

0lim
x x

x x


 ; 

   
0

lim
x x

c c


  (c: hằng số) 

2. Định lí: 

Nếu
0

lim ( )
x x

f x L


   và 
0

lim ( )
x x

g x M


  

 thì:  
0

lim ( ) ( )
x x

f x g x L M


    

   
0

lim ( ) ( )
x x

f x g x L M


    

   
0

lim ( ). ( ) .
x x

f x g x L M


  

  
0

( )
lim

( )x x

f x L

g x M
  (nếu M  0) 

Nếu f(x)  0 và 
0

lim ( )
x x

f x L


   

  thì  L  0 và 
0

lim ( )
x x

f x L


  

Nếu 
0

lim ( )
x x

f x L


  thì 
0

lim ( )
x x

f x L


  

3. Giới hạn một bên: 

0

lim ( )
x x

f x L


  

0 0

lim ( ) lim ( )
x x x x

f x f x L
  

                   

 

1. Giới hạn đặc biệt: 

 lim k

x
x


  ; lim k

x

if k chan
x

if k le


 


 

 lim
x

c c


 ; lim 0
kx

c

x
  

 
0

1
lim
x x

  ; 
0

1
lim
x x

   

 
0 0

1 1
lim lim
x xx x  

    

2. Định lí: 

Nếu 
0

lim ( )
x x

f x L


  0 và 
0

lim ( )
x x

g x


   thì: 

0

0

0

lim ( )

lim ( ) ( )
lim ( )

x x

x x

x x

if L va g x cung dau

f x g x
if L va g x trai dau










 


 

0

0 0

0

0 lim ( )

( )
lim lim ( ) 0 . ( ) 0

( )

lim ( ) 0 . ( ) 0

x x

x x x x

x x

if g x

f x
if g x va L g x

g x

if g x va L g x



 



 

   

  

 

* Khi tính giới hạn có một trong các dạng vô 

định: 
0

0
, 



,  – , 0.  thì phải tìm cách khử 

dạng vô định. 

4. Giới hạn lượng giác: 
Ta sử dụng các công thức lượng giác biến đổi về các dạng sau: 

0 0

sin
lim lim 1

sin 
 

x x

x x

x x
, suy ra

0 0

tan
lim lim 1

tan 
 

x x

x x

x x
. 

0 0

sin ( )
lim ( ) 0 lim 1

( ) 
  

x x x x

u x
u x

u x
 và

0

tan ( )
lim 1

( )


x x

u x

u x
. 

 

B. BÀI TẬP 

B1. TRẮC NGHIỆM 

Dạng 1: Tính Giới Hạn  Bằng Dịnh Nghĩa Hoặc Tại Một Diểm 

Câu 1. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của 
3 2

51

2 1
lim

2 1

 

x

x x

x
 là: 

A. 2 . B. 
1

2
 . C. 

1

2
. D. 2 . 
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Câu 2. 
3

22

4 1
lim

3 2



 x

x

x x
 bằng: 

A . . B. 
11

.
4

 . C. 
11

.
4

. D. .  

Câu 3. Tìm giới hạn hàm số 
1

1
lim

2



x

x

x
 bằng định nghĩa. 

 A.    B.    C. 2   D. 1  

Câu 4. Tìm giới hạn hàm số  3

2
lim 1



x

x  bằng định nghĩa. 

 A.    B.    C. 9  D. 1  

Câu 5. Tìm giới hạn hàm số 
1

3 2
lim

1

 

x

x

x
 bằng định nghĩa. 

 A.    B.    C. 2   D. 
1

4
  

Câu 6.  Tìm giới hạn hàm số 
3

lim
2



x

x

x
 bằng định nghĩa. 

 A.    B.    C. 2   D. 1  

Câu 7.  Tìm giới hạn hàm số 
22 1

lim
2

 

x

x x

x
 bằng định nghĩa. 

 A.    B.    C. 2   D. 1  

Câu 8. Tìm giới hạn hàm số 
1

3 2
lim

2 1



x

x

x
 bằng định nghĩa. 

 A.    B.    C. 5 D. 1  

Câu 9. Cho hàm số 
  

2

3

4 3
( )

2 1 2




 

x x
f x

x x
. Chọn kết quả đúng của 

2
lim ( )
x

f x : 

A. 
5

9
. B. 

5

3
. C. 

5

9
. D. 

2

9
. 

Câu 10.  Tìm giới hạn hàm số 
0

4 2
lim

2

 

x

x

x
 bằng định nghĩa. 

 A.    B. 
1

8
  C. 2   D. 1  

Câu 11.  Tìm giới hạn hàm số 
1

4 3
lim

1



x

x

x
 bằng định nghĩa. 

 A.    B.    C. 2   D. 1  

Câu 12.  Tìm giới hạn hàm số 
2

3 1
lim

2



x

x

x
 bằng định nghĩa. 

 A.    B.    C. 2   D. 1  

Câu 13.  Tìm giới hạn hàm số 
2

1

2 3
lim

1

 

x

x x

x
 bằng định nghĩa. 

 A.    B. 5   C. 2   D. 1  

Câu 14.  Tìm giới hạn hàm số 
 

42

1
lim

2



x

x

x
 bằng định nghĩa. 

 A.    B.    C. 2   D. 1  
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Câu 15. Tìm giới hạn hàm số 
2

2

3
lim

2 1 x

x

x
 bằng định nghĩa. 

 A.    B.    C. 
3

2
  D. 1  

Dạng 2: Tính Giới Hạn Dạng Vô Dịnh  
0

0
 

Câu 1.  Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của 
2

31

2 1
lim

2 2

 

x

x x

x
 là: 

A.  . B. 0 .  C. 
1

2
. D.  . 

Câu 2.  Tìm giới hạn 
3 2

21

3 2
lim

4 3

 


 x

x x
A

x x
 : 

 A.    B.    C. 
3

2
  D. 1  

Câu 3.  Tìm giới hạn 
4 2

32

5 4
lim

8

 


x

x x
B

x
 : 

 A.    B.    C. 
1

6
   D. 1  

Câu 4.  Tìm giới hạn 
3 4

0

(1 3 ) (1 4 )
lim


  


x

x x
C

x
 : 

 A.    B.    C. 
1

6
   D. 25 

Câu 5. Cho hàm số  
2

3

9






x
f x

x
. Giá trị đúng của  

3
lim

x
f x  là: 

A. . . B. 0. . C. 6. . D. .  

Câu 6.  Tìm giới hạn 
0

(1 )(1 2 )(1 3 ) 1
lim


   


x

x x x
D

x
 : 

 A.    B.    C. 
1

6
   D. 6  

Câu 7.  Tìm giới hạn 
0

1
lim   ( , *)

1


 



n

mx

x
A m n

x
  : 

 A.    B.    C. 
n

m
  D. m n   

Câu 8.  Tìm giới hạn 
0

1 1
lim  ( *, 0)


 
  

n

x

ax
B n a

x
  : 

 A.    B.    C. 
a

n
  D. 1

n

a
  

Câu 8.  Tìm giới hạn 
0

1 1
lim

1 1

 


 

n

mx

ax
A

bx
 với 0ab     : 

 A.    B.    C. 
am

bn
  D. 1

am

bn
  

Câu 9.  Tìm giới hạn 
3 4

0

1 1 1 1
lim


   


x

x x x
B

x

  
 với 0 . : 
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 A.    B.    C. 
4 3 2

  B
  

  D. 

4 3 2
  B
  

  

Câu 10. Tìm giới hạn 
2

32

2 5 2
lim

3 2

 


 x

x x
A

x x
 : 

 A.    B.    C. 
1

3
  D. 1  

Câu 11. Tìm giới hạn 
4

31

3 2
lim

2 3

 


 x

x x
B

x x
 : 

 A.    B.    C. 
1

5
  D. 1  

Câu 12.  Tìm giới hạn 
23

2 3
lim

4 3

 


 x

x x
C

x x
 : 

 A.    B.    C. 
1

3
   D. 1  

Câu 13.  Tìm giới hạn 
3

40

1 1
lim

2 1 1

 


 x

x
D

x
 : 

 A.    B.    C. 
2

3
  D. 1  

Câu 14.  Tìm giới hạn 
3

47

4 1 2
lim

2 2 2

  


 x

x x
E

x
 : 

 A.    B.    C. 
8

27


  D. 1  

Câu 15.  Tìm giới hạn 
0

(2 1)(3 1)(4 1) 1
lim


   


x

x x x
F

x
 : 

 A.    B.    C. 
9

2
  D. 1  

Dạng 3: Tính Giới Hạn Dạng Vô Dịnh  


  

Câu 1.  
5

lim
3 2 x x

 bằng: 

A. 0 . B. 1.  C. 
5

3
. D.  . 

Câu 2. Giá trị đúng của 
4

4

7
lim

1



x

x

x
 là: 

A. 1.  B. 1. .  C. 7. . D. .  

Câu 3. Tìm giới hạn 
2

2

2 3 2
lim

5 1

 


 x

x x
C

x x
 : 

 A.    B.    C. 
2 3

6


  D. 0  

Câu 4. 
2

2

2 1
lim

3



x

x

x
 bằng: 
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A. 2 . B. 
1

3
 . C. 

1

3
. D. 2 . 

Câu 5. Cho hàm số 
2

4 2

1
( )

2 3




 

x
f x

x x
. Chọn kết quả đúng của lim ( )

x
f x : 

A. 
1

2
. B. 

2

2
. C. 0 . D.  . 

Câu 6. 
2

1 3
lim

2 3



x

x

x
 bằng: 

A. 
3 2

2
 . B. 

2

2
. C. 

3 2

2
. D. 

2

2
 . 

Câu 7. Tìm giới hạn 
3 4 6

3 4

1
lim

1

 


 x

x x
D

x x
 : 

 A.    B.    C. 
4

3
  D. 1 

Câu 8. Cho hàm số     4 2

1
2

1


 

 

x
f x x

x x
. Chọn kết quả đúng của  lim

x
f x : 

A. 0 . B. 
1

2
. C. 1. D. Không 

tồn tại. 

Câu 9. 
2

1

3
lim

2 1

 

x

x x

x
bằng: 

A. 3 . B. 
1

2
. C. 1. D.  . 

Câu 10. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của
4

3 2

8
lim

2 2



  x

x x

x x x
 là: 

A. 
21

5
 . B. 

21

5
. C. 

24

5
 . D. 

24

5
. 

Câu 12. Tìm giới hạn 2lim ( x 1 )


   
x

E x x  : 

 A.    B.    C. 
1

2
   D. 0  

Câu 13. Tìm giới hạn 2lim ( 4 1 )


  
x

F x x x  : 

 A.    B.    C. 
4

3
  D. 0  

Câu 14. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của  5 3lim 4 3 1


  
x

x x x  là: 

A.  . B. 0 .  C. 4 . D.  . 

Câu 15. Chọn kết quả đúng trong các kết quả sau của 4 3 2lim
x

x x x x


    là: 

A.  . B. 0 .  C. 1. D.  . 

 

Dạng 4: Giới Hạn Một Bên Và Các Dạng Vô Dịnh Khác 
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Câu 1. Chọn kết quả đúng của 
2 3

0

1 2
lim



 
 

 x x x
: 

A.  . B. 0 .  C.  . D. Không 

tồn tại. 

Câu 2. 
3 2

1
lim

1 1




  x

x x

x x
bằng: 

A. 1 . B. 0 .  C. 1. D.  . 

Câu 3. 
2

2
1

1
lim

1

 

x

x x

x
bằng: 

A. –. B. –1. C. 1. D. +. 

Câu 4. Giá tri đúng của 
3

3
lim

3



x

x

x
 

A. Không tồn tại. B. 0 .  C. 1. D.  . 

Câu 5. Tìm giới hạn  2lim 1


   
x

A x x x  : 

 A.    B.    C. 
1

2
   D. 0  

Câu 6. Tìm giới hạn  2lim 2 4 1


   
x

B x x x  : 

 A.    B.    C. 
1

4
  D. 0  

Câu 7. Cho hàm số 
1

1

1

1
)(

3 





xx
xf . Chọn kết quả đúng của  

1
lim

x
f x : 

A.  . B. 
2

3
 . C. 

2

3
. D.  . 

Câu 8. Tìm giới hạn 
1 2lim [ ( )( )...( ) ]


    n

n
x

C x a x a x a x  : 

 A.    B.    C. 1 2 ...   na a a

n
  D. 

1 2 ...

2

   na a a

n
  

Câu 9. Tìm giới hạn 2lim ( x 1 )


   
x

A x x  : 

 A.    B.    C. 
1

2
   D. 0  

Câu 10. Tìm giới hạn 2lim ( 4 1 )


  
x

B x x x  : 

 A.    B.    C. 
1

4
  D. 0  

Câu 11. Tìm giới hạn 2 2lim ( 1 1)


     
x

C x x x x  : 

 A.    B.    C. 
1

4
  D. Đáp án 

khác  

Câu 12. Tìm giới hạn 3 3lim ( 8x 2x 2x)


  
x

D  : 
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 A.    B.    C. 
1

4
  D. 0  

Câu 13. Tìm giới hạn 4 24lim ( 16 3 1 4 2)


    
x

E x x x  : 

 A.    B.    C. 
1

4
  D. 0  

Câu 14. Tìm giới hạn 3 3lim ( 1 )


  
x

F x x  : 

 A.    B.    C. 
1

4
  D. 0  

Dạng 5 : Giới Hạn Lượng Giác 

Câu 1. Tìm giới hạn 
20

1 cos
lim





x

ax
A

x
 : 

 A.    B.    C. 
2

a
  D. 0  

Câu 2. Tìm giới hạn 
0

1 sin cos
lim

1 sin cos

 


 x

mx mx
A

nx nx
 : 

 A.    B.    C. 
m

n
  D. 0  

Câu 3. Tìm giới hạn 
20

1 cos .cos2 .cos3
lim





x

x x x
B

x
 : 

 A.    B.    C. 3  D. 0  

Câu 4.  Tìm giới hạn 
0

1 cos 2
lim

3
2sin

2






x

x
A

x
 : 

 A.    B.    C. 1  D. 0  

Câu 5.  Tìm giới hạn 
0

cos2 cos3
lim

(sin3 sin 4 )




x

x x
B

x x x
 : 

 A.    B.    C. 
5

2
  D. 0  

Câu 6. Tìm giới hạn 
2

30

tan 2
lim

1 cos 2


x

x
C

x
 : 

 A.    B.    C. 6  D. 0  

Câu 7. Tìm giới hạn 
2

0
lim

1 sin3 cos 2


 x

x
D

x x x
 : 

 A.    B.    C. 
7

2
  D. 0  

Câu 8. Tìm giới hạn 
1

sin( )
lim.

sin( )


m

nx

x
A

x




 : 

 A.    B.    C. 
n

m
  D. 0  

Câu 9. Tìm giới hạn 

2

lim( ) tan
2

 
x

B x x



 : 
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 A.    B.    C. 
5

2
  D. 1  

Câu 10. Tìm giới hạn 
0

1
lim sin    ( 0)


 
x

C x
x

   : 

 A.    B.    C. 
5

2
  D. 0  

Câu 11. Tìm giới hạn lim (sin 1 sin )


  
x

D x x  : 

 A.    B.    C. 
5

2
  D. 0  

Câu 12. Tìm giới hạn 
0

cos3 cos4
lim

cos5 cos6




x

x x
A

x x
 : 

 A.    B.    C. 
7

11
  D. 0  

Câu 13. Tìm giới hạn 
3

0

1 1 2sin 2
lim

sin 3

 


x

x
B

x
 : 

 A.    B.    C. 
4

9
   D. 0  

Câu 14. Tìm giới hạn 
2

3 40

sin 2
lim

cos cos


x

x
C

x x
 : 

 A.    B.    C. 96   D. 0  

Câu 15. Tìm giới hạn 
4

40

sin 2
lim

sin 3


x

x
D

x
 : 

 A.    B.    C. 
16

81
  D. 0 

B2. TỰ LUẬN 

Bài 1. Tính giới hạn của hàm số theo định nghĩa để chứng minh: 

I1 = 
x 2
lim(2x 3) 7


         I2 = 
x 3

x 1
lim 1

2(x 1)





       I3 =

2

x 1

x 3x 2
lim 1

x 1

 
 


 

Bài 2. Tính giới hạn của các hàm số sau  

I1 = 
2

2x 2

x 4
lim

x 3x 2



 
         I2 = 

2

2x 1

x 1
lim

x 3x 2 



 
         I3 = 

2

2x 5

x 5x
lim

x 25




  

I4 = 
2

2x 2

x 2x
lim

2x 6x 4



  
            I5 = 

3

4x 1

x 3x 2
lim

x 4x 3

 

 
          I6 = 

3 2

2x 1

x x x 1
lim

x 3x 2

  

  
         

I7 = 
2

3 2

2 6
lim

8x

x x

x 

 


         I8 = 

4 2

23

72
lim

2 3x

x x

x x

 

 
                  I9 = 

5

31

1
lim

1x

x

x




      

I10 =
3 2

4 2x 3

x 5x 3x 9
lim

x 8x 9

  

 
 I11 = 

4 3 2

3 2x 1

2x 8x 7x 4x 4
lim

3x 14x 20x 8

   

  
 

I12 =
3 2

3x 2

x 3x 9x 2
lim

x x 6  

  

 
  I13 = 

21

2 1
lim

1 1x x x

 
 

  
              I14 = 

31

1 3
lim

1 1x x x

 
 

  
  



Toán 11 – Giới hạn hàm số  Date: ………………… 

 

 

 Casestudy24h.com | It’s never too late to study |  Hotline 093 2697 054   Page | 9 

 

 

 

I15 =
5 6

2x 1

x 5x 4x
lim

(1 x)

 


           I16 =

3 3

h 0

(x h) x
lim

h

            I17 =
2

3 3x a

x (a 1)x a
lim

x a

  


  

I18 = 
4 4

x a

x a
lim

x a 




        I19 = 

3 3

h 0

2(x h) 2x
lim

h

 
           I20 = 

1992

1990x 1

x x 2
lim

x x 2

 

 
 

I21 = 
2 2x 1

x 2 x 4
lim

x 5x 4 3(x 3x 2)

  
 

    
   

Bài 3. Tính giới hạn của các hàm số sau  

A = 
8x

18xx4
lim

3

2

2x 




      B = 

2

2x 5

x x 30
lim

2x 9x 5

 

 
        C = 

3 2x 1

x 1
lim

x 2x x 2



  
       

D = 
2

3 21
x

2

4x 1
lim

4x 2x 1



 
   E =  

2

2x 1

x 4x 3
lim

x 2x 3

 

 
   F = 

2

21
x

2

2x 5x 2
lim

4x 1

 


        

G =
2

2x 1

2x 3x 1
lim

x 4x 5

 

  
       H =

4

2x 2

x 16
lim

x 2x




    I = 

3

2x 1

x 1
lim

x x




                    

J = 
3x4x

27x
lim

2

3

3x 




         K = 

3 2

2x 2

x 6x 12x 8
lim

x 4x 4

   

 
  

    L = 
3 2

2x 1

x x x 1
lim

x 5x 6

  

  
       M = 

3

2x 2

8x 64
lim

x 5x 6



 
        N = 

3 2

3x 2

x 2x 6x 4
lim

8 x

  


 

   O = 
3 2

2x 2

x x 5x 2
lim

x 3x 2

  

 
  P = 

3 2

2x 1

x 4x 6x 3
lim

x x 2

  

 
     Q = 

3

2x 1

x 3x 2
lim

x 2x 1

 

 
       

Bài 4. Tính giới hạn của các hàm số sau  

I1 = 
2

x 0

x 1 x x 1
lim

x

   
             I2 = 

2x 7

x 3 2
lim

49 x

 


                   

I3 = 
2x 2

2 x 2
lim

x 3x 2

 

 
              I4 = 

2x 2

4x 1 3
lim

x 4

 


   

I5 =  
3 2x 1

2x 7 3
lim

x 4x 3

 

 
             I6 =

x 4

x 5 2x 1
lim

x 4

  


          

I7 = 
2

21

2 3
lim

3 2x

x

x x

 

  
    I8 = 

32

2
lim

8x

x x

x

 


          

I9 = 
2

2x 1

3x 2 4x x 2
lim

x 3x 2

   

 
        I10 = 

x 4

3 5 x
lim

1 5 x

 

 
  

I11 = 
x 1

3 8 x
lim

2x 5 x

 

 
                    I12 = 

x 2

x x 2
lim

4x 1 3

 

 
 

    
I13 = 

4

3 2x 1

x 1
lim

x x 2



 
    I14 = 

3

20

1 1
lim

2x

x

x x

 


                     

    I15 = 
3

21

1
lim

2 5 3x

x

x x



 
        I16 = 

3

2x 2

2x 12 x
lim

x 2x

 


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    I17 = 
3

x 1

x 7 2
lim

x 1

 


                   I18 = 

30

1 1
lim

1 1x

x

x

 

 
       

    I19 = 
3

x 1

x 7 2
lim

x 1

 


              I20 = 

3

4x 1

x 1
lim

x 1




                   

Bài 5. Tính giới hạn của các hàm số sau  

A = 
x 0

x 1 x 4 3
lim

x

   
 B = 

x 0

x 9 x 16 7
lim

x

   
       

C = 
3

x 0

x 1 x 4 3
lim

x

   
                                  D =

3

x 0

x 1 x 1
lim

x

     

E = 
3

21

3 3 5
lim

1x

x x

x

  


       F =

3

2x 1

8x 11 x 7
lim

x 3x 2

  

 
 

Bài 6. Tìm các giới hạn sau  

A =
x

2x 1
lim

x 1




               B = 

2

2x

x 1
lim

1 3x 5x



 
        C =

2x

x x 1
lim

x x 1



 
     

D =
2

2x

3x(2x 1)
lim

(5x 1)(x 2x)



 
      E =

3

3 2

3 2 2
lim

2 2 1x

x x

x x

 

  
        F = 

3 2

4

3 2 1
lim

4 3 2x

x x

x x

 

 
             

G =
3 2

2

2 2
lim

3 1x

x x

x x

 

 
  H =

4 2

3

3 1
lim

2 2x

x x

x x

 

  
         I = 

2 2

4x

(x 1) (7x 2)
lim

(2x 1)

 


      

J = 
2 3

2 2x

(2x 3) (4x 7)
lim

(3x 4) (5x 1)

 

 
 K = 

2

x

4x 1
lim

3x 1




              L = 

2 3 2
lim

3 1x

x x x

x

 


 

     M =
2 3 2

lim
3 1x

x x x

x

 


                  N =

2

2x

x x 2 3x 1
lim

4x 1 1 x

   

  

        

O =
2

2x

4x 2x 1 2 x
lim

9x 3x 2x

   

 

        P = 
2

2x

x 2x 3 4x 1
lim

4x 1 2 x

   

  

         

Q =
2x

x x 3
lim

x 1




 R =

3 3 22
lim

2 2x

x x x

x

 


                 

 

Bài 7. Tính các giới hạn sau 

I1 = )32(lim 3 xx
x




                I2 = 3lim(2 3 )
x

x x


          I3= 2lim 3 4
x

x x


                

I4 = 2

x
lim ( x x x)


      I5 = 2

x
lim ( x x x)


             I6 = )23(lim 2 xxx
x




  

I7 = )23(lim 2 xxx
x




       I8 = 2lim( 2 4 )
x

x x x


     I9 = )22(lim 


xx
x

             

I10 = 2 2

x
lim ( x 4x 3 x 3x 2)


                            I11 = 2lim ( 5 )
x

x x x


   
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I12 = 2

x
lim (2x 1 4x 4x 3)


                     I13= 2

x
lim (3x 2 9x 12x 3)


                   

I14 = )223(lim 2 


xxx
x

              I15 = )223(lim 2 


xxx
x

      

I16 = 2lim( 3 2 1)
x

x x x


                                    I17 = 2lim( 3 1 3)
x

x x x


     

I18 = 2lim( 4 3 2 1)
x

x x x


                 I19 = 3 3 2

x
lim ( x x x)


              

I20 = 32 3

x
lim ( x 1 x 1)


                                 I21 = 3 3 2lim( 2 1 3 )
x

x x x x


     

 


