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ICHUYEN DPE : TU GIAC NOI TIEP

A.LY THUYET
1) Pinh nghia

T giac nd1 tiép trong mot duong tron 1a tir gide ¢6 bon dinh ndm trén duong tron.
B

A

2) Dau hiéu nhén biét
Tt giac ndi tiép duogc trong mot duong tron:
o Néu mot tir gidc co tong sb do hai goc dbi bang thi tir'giac d6 noi tiép duoc trong mot
dudng tron.
o Tu giac c6 gbc ngoai tai mot dinh bang go¢ trong tai dinh ddi ciia dinh d6 thi noi tiép
duoc trong mdt duong tron.
e Tu gidc c6 4 dinh cach déu mot diém (ma ta co thé xac dinh dugc). Diém d6 1 tim
duong tron ngoai tiép tir giac.
e Tu giac ¢ hai dinh ké nhau cung nhin canh chira hai dinh con lai duéi mot goc (an-
pha) thi noi tiép duoc trongumot duong tron.
3) Phwong phap chirng minh
Chtrng minh tr giac noi tiép- mot dudng tron theo mot trong cac cach sau day:
- Chimg minh tong hai goc dbi dién trong mot tir giac bang 180°.
- Chtrng minh hai diém nhin hai diém con lai du6i cing mot goc .
- T gidc ABED c6 AC cit BD tai M ma MA.MC = MB.MD thi tir giac ABCD ndi
tiép.
- Togiac co6 hai canh bén AB va CD giao nhau tai M ma MA.MB = MC.MD thi tu
giac ABCD ndi tiép.

B. BAI TAP
B1. BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1: Ta giac ABCD noi tiép dudng tron (O) nhu hinh v&. Chon khang dinh sai?
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A. BDC =BAC C. DCB =BAx

B. ABC+ ADC =180° D. BCA=BAx
CAu 2: T giac ¢ hinh nao duéi day 1a tir gidc noi tiép?
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A. Hinh 2 C. Hinh 4
B. Hinh 3 D. Hinh 5

Cau 3: Cho tr giac ABCD ¢6 s6 do cac goc A, B, C, D 1an lugt nhu sau. Trudng hop nao
thi tr giac ABCD c6 thé 1a ttr giac noi tiép:

A. 50° 60°; 130°; 140°. C. 82°;90° 98°; 100°.

B. 65° 85° 115° 95°. D. Cac cau déu sai
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CAu 4: Cho ntra duong tron (O; R) dudng kinh BC. Lay diém A trén tia ddi cua tia CB.
Ké tiép tuyén AF, Bx cta nira dudng tron (O) (v6i F 1a tiép diém). Tia AF cit tia Bx cua
nua duong tron tai D. Khi do6 tir giac OBDF la:

A. Hinh thang C. Hinh thang can

B. Tw gidc ndi tiép D. Hinh binh hanh
Céau 5: Cho tam giac ABC vudng tai A duong cao AH. K¢é HE vuong goc voi AB tai E,
ké HF vudng goc véi AC tai F. Chon cau dung:

A. T giac BEFC 1a tir giac ndi tiép C. Tu giac AFHE la hinh yudng

B. Tu giac BEFC khong noi tiép D. T gidc AFHE khong ndi tiép
Cau 6: T giac ABCD noi tiép duong tron ¢ hai canh déi AB va CD cat-nhau tai M va
BAD =70°, gia tri goc BCM =?

A. 110° C. 70°

B. 30° D. 55°
CAu 7: Cho duong tron (O) dudng kinh AB. Goi H 13 diém nam giita O va B. Ké day CD
vudng goc véi AB tai H. Trén cung nho AC lay diém E'ké CK vudng goc AE tai K.
Puong thang DE cit CK tai F. Chon cau dung:

A. AHCK la tir giac ndi tiép C.“EAO = HCK

B. AHCK khéng ndi tiép duong tron D. AH.AB = AD.BD
Cau 8: Cho diém A nam ngoai dudngitron (O) qua A ké hai tiép tuyén AB va AC véi
duong tron (B, C 1a tiép diém). Chon dap an'ding:

A. Tt giac ABOC la hinh«thoi C. Tu giac ABOC khong noi tiép
B. T giac ABOC nditiép D. Tt giac ABOC Ia hinh binh hanh
Cau 9: Cho hinh vé dwdi ddy, chon dap &n dung:

20°

A. ABC =80° C. ABC=100°
B. ABC =90° D. ABC=110°
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Cau 10: Cho AABC can tai A c6 g6c BAC = 120°. Trén nira mit phing bd BC khong
chtra dinh A, 14y D sao cho BCD 14 tam giac déu. Khi do:

A. AACD céan C. ABDOC Ia hinh thang

B. ABDC ndi tiép D. ABDC Ia hinh vuéng
Cau 11: Cho AABC can tai A c6 g6¢c BAC = 130°. Trén nira mit phing bd BC khong
chtra dinh A, ké Bx L BA; Cy 1L CA, Bx va Cy cit nhau tai D. Chon dap an sai:

A. Tam giac BCD cén C. Tu giac ABCD Ia hinh thoi

B. T{r gidc ABCD ndi tiép D. Goc BDC = 50°
Cau 12: Cho tam gidc ABC nhon néi tiép dudng tron (O). M 1a diém thudc cung nho AC
(cung CM < cung AM). V€ MH vuong goc voi BC tai H, vé MI vudng goc voi AC tai L.
Chon cau dung:

A. MIHC 14 hinh chit nhat C. MIHC khong latiz-gidc noi tiép

B. MIHC I hinh vudng D. MIHC 1a t& giac noi tiép
Cau 13: Cho hinh binh hanh ABCD. Pudng tron di quaba dinh A, B, C cit dudng thang
CD tai P (P # C). Khi do:

A. ABCP la hinh thang can C. AP=BC

B. AP=AD D. €4 A, B, C déu ding
Cau 14: Cho dudng tron (O) dudng kinh ABGoi H 1a diém nam giita O va B. Ké day
CD vudng goc voi AB tai H. Trén curg nhd AC ldy diém E, ké CK L AE tai K. Buong
thang DE cat CK tai F. Tw giac AHCK la:

A. Tt giac noi tiép C. Hinh thang

B. Hinh binh hanh D. Hinh thoi
Cau 15: Cho dudng tron.(@)dudng kinh AB. Goi H 1a diém nam giita O va B. K¢é day
CD vudng goc voiAB tai H-Trén cung nho AC lay diém E, ké CK L AE tai K. Puong
thang DE cat CK tai F. Tam giac ACF la tam giac?

A. CantaiF C. Cantai A
B. Cén tai.C D. Déu
B2. BAI TAP TU LUAN

Bai 1. Cho AABC vudng & A. Trén AC lay diém M va vé dudng tron duong kinh MC.
Ké BM cit dudng tron tai D. Pudng thang DA cat Puong tron tai S. Chirng minh rang:

a) Tu giac ABCD noi tiép.

a) ABD=ACD

b) CA la phan giac ctia SCB
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Bai 2. Cho tir giac ABCD ndi tiép nira duong tron dudng kinh AD. Hai dudng chéo AC
va BD cit nhau tai E. V& EF vudng goc v6i AD. Chimg minh:

a) Tu giac ABEF, ttr giac DCEF noi tiép .

b) CA la phan giac cia BCF .

c) Goi M la trung diém ciia DE. Chtrng minh tir gidc BCMF ndi tiép
Bai 3. Tu gidc ABCD ndi tiép dudng tron duong kinh AD. Hai dudng chéo AC, BD cit
nhau tai E. Hinh chiéu vudng goc cua E trén AD la F. Puong thing CF cit dudng tron
tai diém thir hai 1a M. Giao diém ctia BD va CF la N. Chtng minh:

a) CEFD la tir gidc noi tiép.

b) Tia FA la tia phan giac cua goc BFM.

c) BE.DN=EN.BD
Bai 4. Cho tam gidc ABC vudéng ¢ A va mot diém D nam gitta A va-B. Puong tron
duong kinh BD cét BC tai E. Cac duong thang CD , AE lan luot.cit/duong tron tai cac
diém thir hai F , G. Chimg minh:

a) Tam giac ABC ddng dang véi tam giac EBD.

b) T gidc ADEC va AFBC ndi tiép dugc trong, mot dudng tron.

c) AC song song voi FG.

d) Céc duong thang AC, DE va BF dong quy.
Bai 5. Cho tam gi4c vudng ABC (A=90°; AB > AC) va mét diém M nam trén doan AC
(M khong tring v6i A va C). GoiN va'D 1an luot 12 giao diém thi hai cia BC va MB véi
duong tron duong kinh MC;goi S'1a giao diém thir hai gitta AD véi dudong tron duong
kinh MC; T 14 giao diém etia MNwa AB. Chitrng minh:

a) Bén diém A, M; N'¥4 Bicung thudc mot dudng tron.

b) CM la phan giac cua goc BCS .

C) TA_TC .
D TB
Bai 6. Cho dudng tron (O) va diém A nim ngoai duong tron. Qua A dung hai tiép tuyén
AM va AN v6i dudng tron (M, N 14 cac tiép diém) va mot cat tuyén bat ki cat dudng tron
tai P, Q. Goi L 1a trung diém cua PQ.

a) Ching minh 5 diém: O; L; M; A; N cung thugc mot duong tron.

b) Ching minh LA 1a phan giac cua MLN

¢) Goilla giao diém ctia MN va LA. Chimg minh MAZ2 = Al.AL

d) GoiK la giao diém ctia ML véi (O). Chimg minh rang KN // AQ.

e) Chung minh AKLN can.
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Bai 7. Cho dudng tron (O;R) tiép xUc véi dudng thang d tai A. Trén d lay diém H khong
tring voi diém A va AH < R. Qua H ké duong thang vudng goc véi d, dudong thing nay
cit duong tron tai hai diém E va B (E nam giita B va H).
a) Chimg minh g6c ABE bang gbc EAH va AABH dong dang v6i AEAH.
b) LAy diém C trén d sao cho H 14 trung diém ctia doan AC, dudng thing CE cit AB
tai K. Chirng minh AHEK 1a ttr giéc noi tiép.
¢) Xac dinh vi trf diém H dé AB =R V3.
Bai 8. Cho tam giac ABC c6 ba géc nhon ndi tiép duong tron (O). Cac duong cao AD,
BE, CF cit nhau tai H va cét dudng tron (O) 1an luot tai M,N,P. Chimg minh rang;
a) Cac tu giac AEHF, BFHD noi tiép.
b) Bén diém B, C, E, F cung nam trén mot duong tron.
c) AE.AC=AH.AD; AD.BC =BE.AC.
d) H vaM dbi xtimg nhau qua BC.
e) Xac dinh tam duong tron noi tiép ADEF.
Bai 9. Cho AABC khong can, duong cao AH, ndi tiép'trong duong tron tam O. Goi E, F
th tu 1 hinh chiéu caa B, C 1én duong kinh AD cua'dudng tron (O) va M, N thir ty 1a
trung diém cia BC, AB. Ching minh:
a) Bondiém A, B, H, E cung nam trén duong tron tam N va HE// CD.
b) M la tim dudng tron ngoai tiép AHEF.
Bai 10. Cho duong tron tam O va diém A ¢'bén ngoai dudng tron. V& cac tiép tuyén AB,
AC va cét tuyén ADE voi dudng tron (B va C 1a cac tiép diém). Goi H 14 trung diém cua
DE.
a) Chuang minh rang*A B; H, O, C cung thuéc mot dudng tron. Xac dinh tdm cia
dudng tron,nay.
b) Ching minh:"HA 1a tia phan giac BHC.
¢) GoiIlagiao diém cta BC va DE. Chirng minh: AB2 = AL.AH
d) BH cit(O) tai K. Chtirng minh: AE // CK.
Bai 11Tt mot diém S & ngoai duong tron (O) v& hai tiép tuyén SA, SB va cat tuyén
SCD cua duong tron do.
a) Goi E la trung diém cua day CD. Ching minh 5 diém S, A, E, O, B cung thude
mot duong tron.
b) Néu SA = AO thi SAOB I4 hinh gi? vi sao?

: AB.CD
¢) Chirmg minh raing: AC.BD = BC.DA=———
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Bai 12. Cho nira duong tron (O; R) duong kinh AB. K¢ tiép tuyén Bx va lay hai diém C
va D thudc nira duong tron. Céc tia AC va AD cit Bx lan luot ¢ E, F (F ¢ giita B va E).
a) Ching minh AC. AE khéng doi.
b) Ching minh ABD = DFB.
¢) Chtng minh raing CEFD 14 t&r gidc noi tiép.
Bai 13. Trén duodng thiang d lay ba diém A,B,C theo tht tu d6. Trén nira mat phang b d
ké hai tia Ax, By cting vudng goc véi duong thang. Trén tia Ax lay 1. Tia vudng goc véi
Cl tai C cat By tai K. Puong tron duong kinh IC cit IK tai P.
a) Chitng minh tr giac CBPK ndi tiép dugc duong tron.
b) Ching minh AL.BK = AC.CB
c) Gia sir A, B, I ¢6 dinh hiy xac dinh vi tri diém C sao cho dién tich’hinh thang
vudng ABKI 16n nhat.
Bai 14. Cho AABC vuong tai A. Ké duong cao AH, vé.duong.tron duong kinh AH,
duong tron nay cat AB tai E, cat AC tai F.
a) Ching minh AEHF la hinh chit nhat.
b) Chimg minh: BEFC la tir giac noi tiép.
c) Chang minh: AB.AE = AC.AF
d) Goi M la 1a giao diém ctia CE va BF. Hay.so sanh dién tich cua tir gidc AEMF va
dién tich cua tam giac BMC.
Bai 15. Cho tam giac can ABC (AB =-AC)yCac duong cao AD, BE cit nhau tai H. Goi O
1a tim duong tron ngoai tiép AAHE:
a) Chung minh t giae. CEHD ndi tiép.

b) Bén diém A, E,D;B cing nam trén mot duong tron.
¢) Chimg minh ED/= % BC.

d) Chtng minh DE 14 tiép tuyén ctua dudng tron (O).

e) Tinh d6-daiDE biét DH =2 cm, AH = 6 cm.
Bai 16. Tir diém M ngoai dudng tron (O) vé 2 tiép tuyén MA va MB. Trén cung nho AB
ldy diém C'Vé CD L AB; CE L MA; CF 1L MB. Goi I 1a giao diém ctua AC va DE; K 1a
giao diém cta BC va DF. Ching minh rang:

a) Tu giac AECD; BFCD la tir giac noi tiép.

b) CD?=CE.CF

c) IKLCD
Bai 17. Cho tam giac déu ABC noi tiép duong tron (O). M 1a diém di dong trén cung nhod
BC. Trén doan thing MA 13y diém D sao cho MD = MC.

a) Chung minh ADMC déu.
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b) Chirng minh MB + MC = MA.

¢) Chtng minh tir gidc ADOC néi tiép.

d) Khi M Di dong trén cung nho BC thi D di dong trén dudng cb dinh nao ?
Bai 18. Cho dudng tron (O; R), tir mot diém A trén (O) ké tiép tuyén d véi (O). Trén
duong thang d 1ay diém M bat ki (M khac A) ké cat tuyén MNP va goi K 1a trung diém
ctia NP, ké tiép tuyén MB (B la tiép diém). Ké AC L MB, BD L MA goi H 1a giao diém
ciia AC va BD, I 1a giao diém ciia OM va AB.

a) Chimg minh t giac AMBO noi tiép.

b) Chang minh nim diém O, K, A, M, B ciing nam trén mot dudng tron .

¢) Ching minh OIL.OM = R?; Ol. IM = |AZ,

d) Chung minh OAHB la hinh thoi.

e) Chiing minh ba diém O, H, M thang hang.

f) Tim quy tich cia diém H khi M di chuyén trén duong thang d.
Bai 19. Cho 3 diém A; B; C cd dinh thang hang theo thit tw. V& dudng tron (O) bat ky di
qua B va C (BC khong 1a duong kinh cua (0)). Ké tincac tiép tuyén AE va AF dén (O)
(E; F 1a céc tiép diém). Goi I 13 trung diém cua BEC; KAautrung diém cia EF, giao diém
cua FI véi (O) 1a D. Ching minh:

a) AE2=AB.AC

b) Tu giac AEOF ndi tiép

c) Nam diém A; E; O; I, F cung nam teén mot duodng tron.

d) ED song song vai Ac.

e) Khi (O) thay dbi tam dudng tron ngoai tiép tam giac OIK ludn thudc mot dudng

thang cb dinh.

Bai 20. Cho AABC:.c6 cac goc déu nhon va A =45". V& duong cao BD va CE cua
AABC. Goi H la.giasdiém caa BD va CE.

a) Chting'minht& giac ADHE ndi tiép.

, .\« DE

b) (Tinh ti s6 B0

¢) Goi O la tam dudng tron ngoai tiép AABC. Chitng minh OA L DE
Bai 21. Cho tam giac nhon PBC. Goi A 1a chan dudng cao ké tir P xubng canh BC.
Puong tron duong kinh BC céat PB, PC 1an lugt & M va N. Ni N véi A cat duong tron
duong kinh BC ¢ diém thir hai E.

a) Chimg minh rang: 4 diém A, B, N, P cing ndm trén mot duong tron. Hay xéac dinh

tam va ban kinh dudng tron ay.

b) Ching minh: EM vuéng goc véi BC
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¢) Goi F 1a diém ddi xtng ciia N qua BC. Ching minh ring AM.AF = AN.AE
Bai 22. Cho tam giac vudng ABC (A=90°); trén doan AC liy diém D (D khéng tring
v6i cac diém A va C). Puong tron duong kinh DC cat BC tai cac diém tha hai E; duong
thang BD cat duong tron dudng kinh DC tai diém F (F khong trung voi D). Chimg minh:

a) Tam giac ABC ddng dang véi tam giac EDC.

b) T giac ABCF ndi tiép duong tron.

c) AC latia phan giac cua goc EAF.
Bai 23. Cho hinh thang cdn ABCD (AB>CD; AB//CD) néi tiép trong dudng tron (O).
Tiép tuyén véi duong tron (O) tai A va D cat nhau tai E. Goi I 1a giao diém, ctia hai
duong chéo AC va BD.

a) Chung minh: T giac AEDI noi tiép

b) Chung minh AB//EI

¢) Puong thang EI cit canh bén AD va BC cua hinh thang tuong tng & R va S.

Chirng minh:
e 1latrung diém cua RS
1 1 2
_ =
AB CD RS

Bai 24. Cho duong tron (O; R) c6 hai duong kinh AOB va COD vuong gdoc véi nhau.
Lay diém E bat ki trén OA, ndi CE cat duong tron tai F. Qua F dung tiép tuyén Fx voi
duong tron, qua E dung Ey vudng gocwoi ©OA. Goi I 1a giao diém cua Fx va Ey.
a) Chung minh I; E; O; F.cung namtrén mot duong tron.
b) Tu giac CEIO la hinh gi?vi sao?
c) Khi E chuyén dongtrén AB thi I chuyén dong trén duong nao?
Bai 25. Cho nira dudng tron duong kinh BC ban kinh R va diém A trén nira dudng tron
(A khéac B va C). Tir.A ha'AH vudng goc véi BC. Trén nira mit phang bd BC chira diém
A v& nira dudng tron-duong kinh BH cit AB tai E, nira duong tron dudng kinh HC cét
AC tai F.
a) ‘Tu gidc AFHE 1a hinh gi? Tai sao?
b) Ching minh BEFC la tir gi4c ndi tiép.
¢) Hay xac dinh vj trf cia diém A sao cho tir gidc AFHE c6 dién tich 16n nhat. Tinh
dién tich 16n nhat d6 theo R.
Bai 26. Cho 3 diém M, N, P thiang hang theo thir ty d6. Mot duong tron (O) thay doi di
qua hai diém M, N. Tur P ké cac tiép tuyén PT, PT’ v6i duong tron (O)
a) Chtng minh: PT2 = PM.PN. Tir d6 suy ra khi (O) thay d6i vin qua M, N thi T, T’
thudc mot duong tron c¢6 dinh.
b) Goi giao diém ctua TT’ voi PO, PM 1a I va J. K 13 trung diém ctia MN.
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Chtng minh cac t giac OKTP, OKIJ ndi tiép.
¢) Chtng minh rang: Khi duong tron (O) thay ddi van di qua M, N thi TT’ luén di
qua diém cb dinh.
d) Cho MN = NP = a. Tim vi tri ctia tim O dé géc TPT’ = 60°.
Bai 27. Cho AABC vuéng & A. Trén AC lay diém M (M#A va C). V& dudng tron dudng
kinh MC. Goi T 1a giao diém thtr hai ctia canh BC véi dudng tron. N6i BM kéo dai cit
dudng tron tai diém thi hai 13 D. Pudng thing AD cét duong tron (O) tai diém thi hai S.
Ching minh:
a) T giac ABTM noi tiép
b) Khi M chuyén dong trén AC thi ADM ¢6 sé do khong doi.
c) ABJ//ST.
Bai 28. Cho hai dudng tron bang nhau (O) va (O') cit nhau tai A, B. Puong vudng goc
v6i AB ké qua B cit (0) va (0") lan luot tai cac diém C, D<L4y Mutréh cung nhoé BC cua
duong tron (0). Goi giao diém thir hai cia duong thang'MB véi duong tron (0') 1a N va
giao diém cia hai duong thang CM, DN 1a P.
a) Tam giac AMN la tam giac gi, tai sao?
b) Chang minh ACPD noi tiép dugc dudng tron.
¢) Goi giao diém tht hai cia AP voiduong tron (O') 1a Q, ching minh BQ // CP.
Bai 29. Cho AABC vudng tai A (AB"<VAC). H bat ky nam giita A va C. Pudng tron (O)
duong kinh HC cit BC tai I. BH ¢at (O).tai'D.
a) Chimg minh t&r gidc ABCD néi tiép.
b) AB cit CD tai M. Chirng minh 3 diém H; I; M thang hang
¢) AD cit (O) taiK. Ching minh CA 14 tia phan giac ciia KCB
Bai 30. Cho duong tron (0), duong kinh AB ¢6 dinh, diém I ndm gitra A va O sao cho
Al = 2/3 AO. Kéday,MN vudng goc voi AB tai I, goi C 1a diém tuy ¥ thudc cung 16n
MN sao cho Ckhong trung vi M, N va B. Nbi AC cit MN tai E.
a) (Chimg minh tt gidc IECB noi tiép .
b) Chirg minh tam giac AME dong dang véi tam giac ACM.
¢) Chang minh AM? = AE.AC.
d) Ching minh AE. AC - ALIB = Al?.
e) Hiy xac dinh vi tri ciia C sao cho khoang cach tir N dén tdm duong tron ngoai
tiép tam giac CME la nho nhat.
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