Toan 11 — T4 hop va xac suat Date: ..ooveeeaann,

ICHUYEN DE 3. BIEN CO VA XAC SUAT BIEN CO)|

A.LY THUYET

1. Phép thir ngiu nhién

Phép thir ngiu nhién (goi tit 1a phép thir) 1a mot phép thir ma ta khong doan trude duoc

két qua cta no, mic du da biét tap hop tit ca cac két qua c6 thé c6 cia phép thir do.

2. Khong gian miu

Tap hop cac két qua co thé xay ra cuia mot phép thir duoc goi 1a khong gian miu cua phép

thir 6 va ky hidu 1a Q.

Vi du: Khi ta tung mét dong xu c¢é 2 mdt, ta hoan toan khéng biét truée dwoc két qud ciia
né, tuy nhién ta lai biét chdic chdn rang dong xu roi xudng sé ¢ mot trong 2 trang thdi:
sdp (S) hodc ngira (N).

Khéng gian mau ciia phép thir la Q = {S; N}

3. Bién c6

Mot bién c¢6 A (con goi 1a sy kién A) lién quan t6i phép thir T 13 bién cd ma viée xdy ra
hay khong xay ra ctia né con tiy thudc vao két qua cia T .

MOi két qua cua phép tht T lam cho bién c6 A xdy ra:duoc goi la mot két qua thuan loi
cho A.

Tap hop cac két qua thuan loi cho A duogcki hiéu boi Q, . bé don gian, ta co thé dung
chinh chit A dé ki hiéu tap hop cac két qua thuan lgi cho A. Khi d6 ta cling n6i bién c6
A dugc mo ta boitap A.

Bién c¢b chic chin la bién cd.luén x4y ra khi thyc hién hién phép thtr T . Bién c¢b chéc
chan duoc mo ta boi tapQ va duge’ky hidula Q.

Bién c6 khong thé 14 bién ¢6 khong bao gid xdy ra khi thyc hién phép thar T . Bién ¢
khong thé dugc md ta boi tap .

4. Cac phép toan trén bién'cd

Tap Q\ A duoc/goi 13 bién cb dbi cua bién ¢b A, ki hiéula A. Gia st A va B 1a hai bién ¢

lién quan dén mot phépthir. Ta co:

Tap AUB duogc goi 1a hop cua cac biéncd A va B.
Tap AN B dugc goi 1a giao ciia cac bién ¢ A va B.
Néu ANB =0 thitandi A va B xung khic.

Béang doc ngon ngir bién co.

Ki hiéu Ngon ngir bién co
AeQ A 14 bién ¢6
A= A 12 bién cb khong
A=Q A 1a bién c6 chic chin
C=AuUB C la bién cb “A hoic B”
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C=ANB C labiéncd“A vaB”
ANB=Q A va B xung khic
B=A A va B dbi nhau

5. Xac suit ciia bién cd
Gia sir phép thir T ¢6 mot sb hitu han két qua c6 thé dong kha nang. Khi d6, xac
suit cia mot bién cd A lién quan t6i T 1 ti s gitra s6 két qua thuan loi cho A va sb két
qua co thé.
Xéc suat ctia bién cd A 1a P(A) = n(A)
n(Q)
Trong do:
n(A4) la sé phdn tir ciia A,
n(Q) la sé phdn tir ciia Q.
Tir dinh nghia c6 dién vé xac suit ta co cic budc dé tinh xac suat ciia mot bién ¢d nhu
Sau:
e Bude 1: Xac dinh khong gian mau Q roitinh'sd phan tir ciia Q, tirc 1a dém s6 két
qua c6 thé cta phép tha T .
e Budc 2: Xac dinh tap con A md tabién'cd A rdi tinh sd phan tir cua A, tuc la
dém sb két qua thuan loai cho A
e Bude 3: Lay két qua cia brdc 2 chia'cho budc 1.
Tl dinh nghia c6 dién vé xac$udtta suyra: 0<P(A)<L P(Q)=1P(2)=0
Chd y: Céc ki hi¢u n(Q);n(A) duoc hiéu tuong duong voi |Q; |, 12 s6 phén tir cla
khong gian mau va ciatip hop thuan lgi cho biéncd A.
6. Quy tic
a) Quy tic cong xac suat
Néu hai bién c¢6 A B xung khic nhau thi
P(AUB)=P(A)+P(B)
Néu cac bién cb AALA,..., A xung khic nhau thi

P(AUAU..UA)=P(A)+P(A)+..+P(A)
b) Quy tic nhan xac suit
Néu 2 bién ¢ A, B doc 1ap nhau thi P(A N B) = P(A) . P(B)
Mot cach tong quat, néu k bién cd A, A, A,.... A ladoc 1ap thi
P(A A Ay A)=P(A).P(A)-P(A)

c) Cong thirc tinh xac suit bién ¢ doi
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Xéac suat cua bién co A cuabiénco A la

P(A)=1-P(A)

B. BAI TAP
B1. TRAC NGHIEM

Bai 1.

Bai 2.

Bai 3.

Bai 4.

Bai 5.

Bai 6.

Bai 7.

Bai 8.

Bai 9.

Gieo mot con stic sic can doi dong chat hai lan. Tinh x4c suat tich s6 chdm hai lan
1a s6 1&.

A.P=1/3 B.P=1/2 C.P=1/4 D.P=1/5
Mot thi chira 6 vién bi trang va 5 vién bi xanh. LAy ra 4 vién bi tir t0i, x4c suat lay
duoc 4 vién bi cung mau la

A.P=1/33 B.P=2/33 C.P=1/11 D.P=2/11
Sap xép ngau nhién 5 ban hoc sinh A, B, C, D, E ngdi vao'motichiéc ghé dai co 5
chd ngoi. Xac suat dé hai ban A va E ngdi canh nhau I3

A.P=1/5 B.P=1/4 C.P=2/5 D.P=3/10
Gieo hai con stc sic can d6i dong chat. Tinh x4c suat tong hai mat xuat hién bang
7.

A.P=1/3 B.P=1/6 C.P=1/12 D.P=1/4
Mot binh dung 5 vién bi xanh va 3 vién'bi do..Liy ngiu nhién 4 vién bi. Tinh x4c
suat dé dugc it nhét 3 vién bi xanh:

A.P=1/2 B.P=1/3 C.P=1/4 D.P=1/5
Gieo ngau nhién mot con suessic can dbi dong chat hai 1an. Tinh xac sudt it nhat
mot 1an xuat hién mit6.chadm.

A.P=11/36 B.P=1/3 C.P=1/6 D.P=5/18

Gieo dong thoi.bon dong xu can d6i dong chat. Tinh xac sudt c6 dung 3 dong xu
ngua.

A.P=1/16 B.P=1/4 C.P=11/16 D.P=1/6

Mot hop bong dén co 12 bong, trong d6 cd 7 bong tot. LAy ngau nhién 3 bong.
Tinh x4c suat dé lay dugc it nhat 2 bong tdt.

A.P=5/11 B.P=6/11 C.P=7/11 D.P=8/11

Mot 16p hoc gébm 20 hoc sinh trong d6 c¢6 6 hoc sinh giéi Toan, 5 hoc sinh gi6i
Vin va 4 hoc sinh gioi ca 2 mon Toan va Van. Chon ra 2 em. Tinh xé4c suét dé 2
em d6 1 hoc sinh giéi it nhdt mot moén Toan hodc Van.

A.P=2/19 B.P=23/19 C.P=11/95 D. P =21/190

Bai 10. Mot hop c6 20 quéa cau gidng nhau, trong d6 c6 12 qua cau tring va 8 qua cau

den. LAy ngiu nhién 3 qua. Tinh x4c suat dé trong 3 qua chon ra c6 it nhit mot qua

mau den.
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A. P =46/57 B. P =15/19 C.P=16/19 D. P =47/57

Bai 11. Mot td ¢6 6 hoc sinh nam va 4 hoc sinh nit. Gido vién chon ra 2 em di thi van
ngh¢. Tinh xéc suit dé 2 hoc sinh dugc chon khac phai.
A.P=7/15 B.P=1/2 C.P=8/15 D.P=3/5

Bai 12. Mot 16p ¢6 30 hoc sinh, trong d6 ¢6 8 em gioi, 15 em kha va 7 em trung binh.
Chon ngau nhién 3 em di dy dai hoi. Tinh xé4c suit dé khong c6 hoc sinh trung
binh.
A. P =2/145 B. P =18/29 C.P =25/58 D. P =253/580

Bai 13. Cho 7s6 1,2,3,4,5,6,7. Goi X 1a tap hop cac sb gff)m hai chir s6 khac nhau léy
tir 7 s0 trén. Lay ngau nhién mot s6 thudc X. Tinh xac suat s6 d6 1a s6 1é.
A.P=9/14 B.P=5/7 C.P=4/7 D.P=11/14

Bai 14. Cho 7s6 1,2,3,4,5,6,7. Goi X 1a tap hop cac sb gff)m hai chir's6 khac nhau léy
tir 7 s trén. Lay ngau nhién mot s6 thudc X. Tinh xac suatisd d6 chia hét cho 5.
A.P=2/5 B.P=1/5 C.P=1t D.P=2/7

Bai 15. Mot xa tha A ¢ xac sudt bin trang bia mucdtiéu 1a 0,7. Gia st xa thil nay ban 3
lan. Tinh x4c suét dé xa thu A bin tring mucticu it nhat mot 1an.
A.P=0,973 B. P =0,997 C.P =0,987 D.P=0,975

Bai 16. Gieo mot con xuc sic cin d6i dong chathai 1an. Tinh x4c suat tong sb chim cua
hai 1an gieo 1a s 1¢.
A P=1/2 B.P=3/5 C.P=3/7 D.P=5/9

Bai 17. Gieo mot con xuc siccan doi dong chat hai lan. Tinh xac sudt c6 it nhit mot lan
sO cham tir 5 tro 1én.
A P=1/2 B.P=3/5 C.P=3/7 D.P=5/9

Bai 18. Trong mot ky thi.vAn'dap thi sinh A phai dting trude ban giam khao chon ngiu
nhién 3 phiéu cau hoi tir mot thung phiéu gém 50 phiéu cau hoi, trong d6 ¢ 4 cip
phiéu cauhoi mia mdi cip phiéu co ndi dung khac nhau tirng d6i mot va trong moi
mot cdp phiéu co ndi dung gidng nhau. Tinh xac suat dé thi sinh A chon dugc 3
phiéu cau hoi c6 ndi dung khac nhau.
A2 B. = c.2 D. 228,

4 1225 7 1225

Bai 19. Trong ky thi THPT Qudc Gia ndm 2016 c6 mén thi bat budc 1a mon Tiéng Anh.
Mon thi nay thi dudi hinh thic tric nghiém véi 4 phuong an tra 16i A, B, C, D.
M3di cau tra 101 dung duoc cong 0,2 diém va mdi cau tra 10 sai bi trir di 0,1 diém.
Ban Hoa vi hoc rit kém mon Tiéng Anh nén chon ngiu nhién ca 50 cdu tra 10i.

Tinh x4c xuat dé ban Hoa dat dugc 4 diém mon Tiéng Anh trong ky thi trén.
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23" g AE) c €30 5 A3
4040 50 ~ 50

Bai 20. C6 6 hoc sinh 16p 11 va 3 hoc sinh 16p 12 duoc xép ngiu nhién vao 9 ghé thanh

A.

mot ddy. Tinh xac suat dé xép dugc 3 hoc sinh 16p 12 xen k& giita 6 hoc sinh 16p
11.
A > B. . c. L D. >

12 12 1728 72

Bai 21. Boi tuyén hoc sinh giéi cua mot truong THPT c6 8 hoc sinh nam va 4 hoc sinh
nit. Trong budi 1& trao phan thudng, cac hoc sinh trén dugc xép thanh mot hang
ngang. Tinh xac suat dé khi xép sao cho 2 hoc sinh nir khong dimg canh nhau.

s B. . c.%. D.%.

Bai 22. C6 3 bi thu giéng nhau 1an lugt duge danh s thir tu tr 1'dén 3 va 3 con tem
gidng nhau lan lugt danh s6 thtr tu tir 1 dén 3 . Dan 3'con'tem d6 vao 3 bi thu sao
cho khong c6 bi thu nao khong c6 tem. Tinh xac suat déJay ra dugc 2 bi thu trong
3 bi thu trén sao cho mdi bi thu déu ¢ sd.thir ty gidng véi s6 thir tu con tem da
dan vao no.

A2 B. L. c. 2 D. 1.
6 6 3 2

Bai 23. Trong thu vién c6 12 quyén sach gom 3 quyén Toan giéng nhau, 3 quyén Ly
gidng nhau, 3 quyén Hoéa giéngwnhau va 3 quyén Sinh gidng nhau. Cé bao nhiéu
cach xép thanh mot ddy sae cho’3 quyén sach thudc cung 1 mon khong duoc xép
lién nhau?

A. 16800. B..1680. C. 140. D. 4200.

Bai 24. Xép 6 hoe-sinh.nant va 4 hoc sinh nit vao mot ban tron 10 ghé. Tinh xac suét dé
khong cd hai hoc'sinh nit ngdi canh nhau.

.%. B.%. c.%. D. %

Bai 25. C6 4 hanh khach budc 1én mot doan tau gom 4 toa. Mdi hanh khach doc 14p véi
nhau va chon ngﬁu nhién mot toa. Tinh xac suit dé 1 toa c6 3 nguoi, 1 toa co 1
nguoi, 2 toa con lai khong c6 ai.

A2 B. 2. c. = D. 1.

4 16 16 4

Bai 26. C6 8 nguoi khach budc ngiu nhién vao mot cira hang c6 3 quay. Tinh xac suat dé
3 nguoi ciing dén quay thi nhat.

N B. 2. c. 4799, D. 1792
13 13 6561 6561
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Bai 27. Trong mot budi lién hoan c6 10 cip nam nit, trong d6 cd 4 cip vo chong. Chon
ngau nhién 3 ngudi dé biéu difn mot tiét muc vin nghé. Tinh xac sudt dé 3 ngudi
dugc chon khong co6 cap vo chff)ng nao.

A2 B. L. c. o D. 8,
95 95 95 95

Bai 28. Mot 16p hoc ¢ 40 hoc sinh trong d6 c6 4 cip anh em sinh d6i. Trong budi hop
dau nam thay gido chi nhiém 16p mudn chon ra 3 hoc sinh dé 1am can su 16p gdm
16p truong, 16p phod va bi thu. Tinh xac suat dé chon ra 3 hoc sinh lam cén su 16p
ma khong c6 cdp anh em sinh doi nao.

% B.é. C.2—26. D.%.

Bai 29. Mot ngudi co 10 d6i giay khac nhau va trong luc di du lich voiwa 1iy ngiu nhién
4 chiéc. Tinh x4c suat dé trong 4 chiéc gidy lay ra co it nhat mét doi.

A2 B. 1. c. 2 D. 222

7 64 323 323

Bai 30. Mot truong THPT ¢ 10 16p 12, mdi 16p ctr3.hoc sinh tham gia v& tranh ¢
dong. Céac 10p tién hanh bat tay giao luu v6i nhau (cac hoc sinh cing 16p khong
bat tay v4i nhau). Tinh s6 1an bat tay cha cde hoc sinh v6i nhau, biét rang hai hoc
sinh khac nhau & hai 16p khac nhau chi bat/tay ding 1 lan.

A. 405. B. 435. C. 30. D. 45.

Bai 31. C6 5 doan thang c6 do dailan.uot 1a 2cm, 4cm, 6cm, 8cm va 10cm. Liy ngiu
nhién 3 doan thang trong 5 doan thang trén, tinh xac suat dé 3 doan thang lay ra
1ap thanh mot tam giac.

% B.%. C.%. D. g.

Bai 32. Trong mit phang toa d6 Oxy . O goc phan tu thi nhat ta 1ay 2 diém phan biét; ctr
thé & cac gbe-phan tu thu hai, thir ba, thir tu ta 1an lugt lay 3, 4, 5 diém phan biét
(cac diém khong nam trén cac truc toa do). Trong 14 diém do6 ta liy 2 diém bat ky.
Tinh x4c suét dé doan thrflng ndi hai diém d6 cét hai truc toa do.

A% B. 2 c. 2 D. B
91 91 91 91
Bai 33. Mot 16p hoc ¢6 30 hoc sinh gdm ¢6 ca nam va nir. Chon ngiu nhién 3 hoc sinh dé

tham gia hoat dong ctia Poan truong. Xac sudt chon dugc 2 nam va 1 nit 1a
%. Tinh sb hoc sinh nit cta 16p.

A. 16. B. 14. C. 13. D. 17.
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Bai 34. Mot chi doan ¢6 3 doan vién nir va mdt s6 doan vién nam. Can 1ap mot doi thanh

nién tinh nguyén (TNTN) gdm 4 nguoi. Biét xac sudt dé trong 4 ngudi dugce chon
¢6 3nit bang % 1an x4c suit 4 ngudi dugc chon toan nam. Hoi chi doan dé c6 bao
nhiéu doan vién.

A.9. B. 10. C. 11 D. 12.

Bai 35. Mot hop c6 10 phiéu, trong d6 c6 2 phiéu tring thudng. C6 10 ngudi 1an luot 1ay
ngau nhién mdi nguoi 1 phiéu. Tinh x4c sut ngudi tht ba ldy duoc phiéu tring

thudng.
AL B. 3 c. L. D. 2.
5 5 5 5

Bai 36. Trong ky thi THPT Qudc Gia, mdi 16p thi gdm 24 thi sinh duoc sip xép vao 24
ban khac nhau. Ban Nam 1a mdt thi sinh du thi, ban dang ky 4. mon thi va ca 4 lan
thi déu thi tai mot phong duy nhét. Gia st giam thi xép thi‘sinh vao vi tri mot cach
ngiu nhién, tinh xac xuit dé trong 4 1an thi thi ban Nam/c6 dung 2 lan ngdi cung
vao mot vi tri.

% B.%. c.g. D. %

Bai 37. Ba xa thu ban vao muc tiéu moteach doc)lap vai nhau. Xac suat ban tring cua xa
thu thr nhat, thi hai va thir ba lanluot 12 0,6; 0,7; 0,8. XA4c suit dé c6 it nhat mot
xa tha ban trdng 1a
A. 0,188. B.0,024. C. 0,976. D. 0,812.

Bai 38. Trong dip nghi 1& 30-4 va.1-5 thi mot nhdm cac em thiéu nién tham gia tro choi
“Ném vong co.chai lay thuong”. Mdi em dugc ném 3 vong. Xac suat ném vao co
trai lan daurla 0,75. Néu ném truot lan dau thi xac suat ném vao cé chai lan thi hai
1 0,6. Néu ném truot ca hai 1an ném dau tién thi xac suat ném vao cb chai ¢ lan
thi ba (1an ¢udi) 1a 0,3. Chon ngau nhién mot em trong nhom choi. Xéac suat dé
em d6 ném vao ding co chai la
A. 0,18. B. 0,03. C. 0,75. D. 0,81.

Bai 39. Gieo 3 d6ng xu cung mot Iic. Goi A 1a bién cb “c6 it nhat mot ddng xu xuat hién
mat ngira”. Xéc suat cua bién cd A 1a
Al b el o 1

4 8 8 2
Bai 40. Gieo 3 con xuc xac, két qua 1a mot bo tha tu (x;y;z) véi x;y;z lan luot 13 s6

cham xuat hién trén mdi con xdc xic. Xac suat dé x+y+z <16 1a
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2 B. 23, c. L. (108
108 24 24 108
Bai 41. Gieo 2 con xUc xic can ddi, ddong chat. Xac dinh dé gieo dugc hai mat xdc sic c6
téng cua hai sb 16n hon 9
Al B. L c. > p. 3.
6 360 36 36
Bai 42. Gieo dong thoi 2 con xlc xic can doi, dong chat. Mot con mau dé va mét con
mau den. Xac suit cua bién ¢ A “S6 cham trén con xanh nhiéu hon trén con d6 2

don vi”
A 2 B. 1. c. > D. 2
36 9 36 36

Bai 43. Nguoi ta sa dung 5 cudn sach Toén, 6 cudn sach Vat ly, 7 eudn Hda hoc (cac
cubn cing loai thi giéng nhau) dé 1am giai thuong cho'9 hoc sinh, mdi hoc sinh
duoc 2 cubn sach khac loai. Trong sé 9 hoc sinh ¢6°2 ban X va Y . Xac suat dé
hai ban d6 c6 giai thuong giéng nhau la

AL = c.2. p. 13,

6 12 8 18

Bai 44. Xé&p ngau nhién 5 ban nam va 3 ban nir vao mot ban tron. Xac suat dé khdng co
ba ban nit ndo ngdi canh nhau
A2 B. 2. c. X D. >

7 7 84 84

Bai 45. Dat va Phong tham gia choi tro'mot tro choi d6i khang, théa thuan rang ai thang
5 van trudc l1a thang chung cudc va duge huong toan bo sd tién thuong cua
chuong trinh (khéng c6'van nao hoa). Tuy nhién khi Pat thing duoc 4 van va
Phong thing dwoc 2.van rdi thi xay ra su ¢ ki thuat va chuong trinh budc phai
dirng lai/ Biét rang gi6i chuyén mén danh gia Phong va Pat ngang tai ngang stc.
Hoi phai chia-s6 tién thuong nhu thé ndo cho hop ly (dua trén quan diém tién
thuong ti 16 thuan véi xéac suat thang cudc cua mdi ngudi)

A. Ti Ié chia sb tién cho Dat va Phong la 4:3.
B. Ti I¢ chia s6 tién cho Dat va Phong 1a 1: 7.
C. Ti Ié chia sé tién cho Dat va Phong 1a 7:1.
D. Ti Ié chia s6 tién cho Pat va Phong la 3:4.

Bai 46. An va Binh thi dau v&i nhau mot tran bong ban, ngudi nao thing trudc 3 séc s&
gianh chién thiang chung cudc. Xéc suat An thing mdi séc 1a 0,4 (khong c6 hoa).
Tinh xac suat An thing chung cudc
A. 0,064 . B. 0,1152. C. 0,13824. D. 0,31744.
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Bai 47. Mot dé thi trac nghiém c6 10 cau hoi, mdi ciu c6 3 phuong an tra 101, trong d6
chi c6 mot phuong an ding. M6t thi sinh chon ngau nhién cac phuong an tra i,
hoi xac suat thi sinh c¢6 duoc diém nao 1a cao nhat? Biét rang mdi cau tra 161 dung
duge 1 diém, tra 1oi sai khong bj trir diém.

A. diém 3. B. diém 4. C. diém 5. D. diém 6.

Bai 48. Mot xa thu bén tir khoang cach 100m c6 xac suat bén trang dich 1a:

- Tam 10 diém: 0,5.
- Vong 9 diém: 0,25.
- Vong 8 diém: 0,1.
- Vong 7 diém: 0,1.
- Ngoai vong 7 diém: 0,05.
Tinh xé&c suat dé sau 3 1an ban xa thu dé dugc 27 diém
A. 0,15. B. 0,75. C. 0,165625. D. 0,8375.

Bai 49. Mot xa thu ban bia. Biét rang xac suat ban trdng vong tron 10 12 0,2; vong 9 a
0,25 va vong 8 la 0,15. Néu tring vong k thi‘duoc k diém. Gia str xa thi d6 ban
ba phét siing mot cach doc 1ap. Xa thu dat Toaiigioi néu anh ta dat it nhat 28 diém.
Xéc suat dé xa tha nay dat loai gioi
A. 0,0935. B. 0,0755. C. 0,0365. D. 0,0855.

Bai 50. Ba xa thu A, B, C doc lap véi nhau cling nd sing vao mot muc tiéu. Xac suat
ban trdng muc tiéu cua A, ‘B,.C-twong ung la 0,4;0,5 va 0,7 . Tinh xé&c suat dé c6
it nhat mot nguoi bantring mue tiéu.

A.0,09. B. 0,91. C. 0,36. D. 0,06.
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