Toan 11 — Hai mat phing vudng goc Date: ....eveeeiaann..

ICHUYEN DPE 6. HAl MAT PHANG VUONG GOC

A. Ly thuyét
1. Pinh nghia
Hai mit phang (P) va (Q) duoc goi 1a vudng goc v6i nhau néu goc giita hai mit phang d6
la mot goc vuong. Khi d6, ta ki hiéu (P) L (Q) hoac (Q) L (P).
2. Tinh chat
e PDiéu kién cin va di dé hai mit phing vudng goc véi nhau: 13 mit phing nay
chtra mot duong thang vudng goc v6i mit phing kia.
e Néu hai mit phing vudng géc véi nhau thi bat ctr dudng thing ndo nam trong
mit phang ndy va vudng goc voi giao tuyén thi vudng goc voi'mat phang kia.
e Cho hai miit thing (Q) va (P) vudng géc véi nhau. Néu trmot.diém thudc mat
phang (P) ta dyng mot dudng thiang vudng goc voi mat phing (Q) thi dudng thing
nay nam trong mit phang (P).
e Néu hai mit phing cit nhau va cung vudng. goc véi mot mit phang thi giao
tuyén cta chiing vudng goéc voi mit phang do:
3. Cac phwong phap chirng minh
Phwong phap 1
Mubn ching minh hai mat phang vudng.géc véinhau ta chimg minh mat phang nay

chtra mot duong thang vudng goc mat phangkia.

a

d L (5)
ﬂ e ] = @ L)
Phwong phap 2:
St dyng tinh chat: )/ (5) = (v) L (B)
(v) L (a)
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Phwong phap 3:
Str dung tinh chat (o) L. d, ma d // (B) hoic d C (8) thi («) L(3).

B. Bai tap
Bai 1. Cho hinh'chdp SIABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B, Goi H, K lan luot 1a
hinh chiéu vudéng.goc cia A trén SB, SC. Chung minh rang (SAB) L (SBC), (AHK) L
(SBC).
Bai 2. Cho tr dién ABCD c6 AB L (BCD). Trong tam gidc BCD vé cac duong cao BE
va DF cat nhau tai O. Trong mp(ACD) vé DK L AC. Goi H Ia tryc tim cua tam giac
ACD.

a) Ching minh (ACD) 1 (ABE) va (ACD) 1 (DFK).

b) Chting minh OH L (ACD).
Bai 3. Cho hinh chép SABCD day ABCD la hinh vudng canh a, SA L (ABCD). Chung
minh rang (SAB) L (SBC), (SAD) L (SCD), (SAC) L (SBD).
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Bai 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 cac mat bén (SAB) va (SAD) cung vudng goc véi
(ABCD). Biét ABCD 14 hinh vuéng va SA = AB. Goi M 1a trung diém cua SC. Ching
minh rang (SAC) L (SBD), (SAD) L (SCD), (SCD) L (ABM).
Bai 5. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam giac vudng tai C, SAC 1a tam giac déu
va nam trong mp vudng goc véi (ABC). Goi I 1a trung diém ciia SC, Chimg minh (SBC)
1 (SAC), (ABI) L (SBC).
Bai 6. Cho tr dién ABCD c¢6 AD 1 (DBC). Goi AE, BF la cac duong cao cua tam giac
ABC; H, K la tryc tdm cua cac tam gidc ABC va DBC. Ching minh (ADE) L (ABC) va
(BFK) L (ABC), HK L (ABC).
Bai 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thoi tdim O. Hai mp(SAC) va (SBD) cung
vudng goc véi day.

a) Chung minh (SAC) 1 (SBD).

b) Ching minh BC L (SOA).

c) Chung minh OK L BC va (SBC) L (SOK).

d) Ké OH L SK. Chung minh OH L (SBC).
Bai 8. Cho tam giac ABC vuong tai A. Goi O, 1,7 1a'trung diém cua BC, AB va AC. Trén
duong thang vudng goc vai (ABC) tai O ta 1ay.diém S, Ching minh rang:

a) (SBC) L (ABC).

b) (SOI) L (SAB).

c) (SOl) L (SQJ).
Bai 9. Cho tam giac déu ABC, canh a. Goi D 1a diém ddi xtmg voi A qua BC. Trén
duong thang vudng goc v6i (ABC)Aai D 1dy diém S sao cho SD = a+6. Chung minh hai
mit phang (SAB) va (SAC) vudng goc v6i nhau.
Bai 10. Cho hinh:tr dién ABCD c¢6 hai mat (ABC) va (ABD) cung vudng goc voi day
(DBC). V& cac @uong cao BE, DF cua ABCD, duong cao DK cua AACD.

a) Chung minh:"AB L (BCD).

b) Chimng minh 2 mit phang (ABE) va (DFK) cung vudng goc voi (ADC).

c) GoiOvaH lan luot 14 tryc tAm cia 2 tam giac BCD va ADC. Chiing minh: OH L

(ADC).

Bai 11. Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la hinh vuong, SA L (ABCD).

a) Ching minh (SAC) L (SBD).

b) Tinh goc giita hai mit phang (SAD) va (SCD).

c) Goi BE, DF la hai duong cao ciia ASBD. Ching minh : (ACF) L (SBC), (AEF) L

(SAC).

Casestudy24h.com | It’s never too late to study | @ Hotline 093 2697 054 Page | 3



Toan 11 — Hai mat phing vudng goc Date: ....eveeeiaann..

Bai 12. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vuéng canh a, SA 1 (ABCD). Goi
M, N 1a 2 diém lan luot & trén hai canh BC, DC sao cho BM = g, DN = 3761. Chung

minh 2 mit phang (SAM) va (SMN) vudng goc voi nhau.
Bai 13. Cho tam giac ABC vuong tai A. V& BB’ va CC’ cung vudng goc vai (ABC).

a) Chung minh (ABB’) L (ACC').

b) Goi AH, AK la cac dudng cao cia AABC va AAB'C’. Ching minh 2 mit phing

(BCC'B’) va (AB'C’) cling vudng goc véi miat phang (AHK).

Bai 14. Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la hinh vuéng canh a, mat bén SAB la tam
giac déu va vudng goc voi day. Goi I 13 trung diém cua AB.

a) Chimg minh rang SI L (ABCD), AD L (SAB).

b) Tinh goc gitta BD va (SAD).

c) Tinh goc gitta SD va (SCI).
Bai 15. Cho tam giac ABC vuédng tai A c6 AB = ¢, AC< b. Goi(P) 13 mit phing qua BC
va vudng goc véi (ABC); S 1a 1 diém di dong trén (P)sao cho S.ABC 13 hinh chép c6 2

mit bén SAB, SAC hop vé6i day ABC hai goc ¢isd do lan luot 1a o va %—a .GoiH, 1,J

1an luot 13 hinh chiéu vudng goc cia S trén' BC, AB, AC.
a) Chimg minh rang: SH? = HI.HJ.
b) Tim gia tri 16n nhat cuia SH va khi d6 hay tim gia tri ciia a.
Bai 16. Cho hinh t&r dién ABCDc6 AB=BC =a, AC=b, DB=DC =x, AD =y. Tim
hé thuc lién h¢ gittaa, b, X, y dé:
a) Mait phang (ABC) L (BCD).
b) Mit phang (ABC) 1)(ACD).
Bai 17. Cho hinh chop S.ABCD, day ABCD 1a hinh vuéng canh a, SA 1 (ABCD); M va
N 13 hai diém nam trén cac canh BC, CD. Pit BM = x, DN = y.
a) Chimg minh rang diéu kién can va di dé hai mat phang (SAM) va (SMN) vudng
gbc véi nhau la MN L (SAM). Tt do, suy ra hé thac lién hé gitta x va y.
b) Chtng minh rang diéu kién can va di dé goc gitra hai mat phang (SAM) va (SAN)
c6 56 do bing 30° 13 a(x + y) + \3xy = a%+/3.
Bai 18. Cho hinh chép S.ABCD c0 day ABCD Ila hinh thoi tdm I canh a va c¢6 goc A

bing 60°, canh SC = a—26 va SC L (ABCD).

a) Chung minh (SBD) L (SAC).
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b) Trong tam gidc SCA ké IK L SA tai K. Tinh d6 dai IK.Chtrng minh BKD =90° va
tir do suy ra (SAB) L (SAD).

Bai 19. Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac ABC vudng tai B va SAL(ABC).

a) Ching minh (SBC)L(SAB)

b) Goi AH va AK 1an luot 1a dudng cao trong tam giac SAB va SAC.

Chtng minh (SBC)L(AKH).

¢) Goi D 1a giao diém cua HK va BC. Chimg minh (SAD)L(SAC.
Bai 20. Cho tir dién ABCD c6 canh AB vudng gbc v6i mat phang (BCD). Trong tam
gidc BCD v& cac duong cao BE va DF cat nhau tai O. Trong mit phing (ACD),
v€ DK vudng gbc voi AC tai K. Goi H 1a truc tdm cua tam giac ACD.

a) Chung minh mit phang (ADC) L (ABE) va mit phang (ADC) L (DFK)

b) Chung minh OH L (ACD)
Bai 21. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ia hinh chit-nhat, biét AB = a, AD = aJ/2;
SA = avaSA L (ABCD). Goi M la trung diém cta AD, | 13 giao diém ctua BM va AC.
Chtng minh rang (SAC)L(SMB).
Bai 22. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCDda hinh vudng canh 2a, tam gidc SAB can
tai S va ndm trong mit phang vudng goc véi day. GoiH 1a trung diém cua AB. Biét SA =
SB = av/2;

a) Chung minh rang SH.L(ABCD)

b) Chung minh tam giac SBC vudng.

c) Chtng minh (SAD)L(SAB); (SAD)L(SBC).
Bai 23. Cho hinh chép S/ABCD c6-day ABCD la hinh vuong canh a. Mit bén SAD la tam
gidc can tai S va nanntrong mat phang vudng goc véi day. Goi M, N, P 1an luot 13 trung
diém ctia SB, BC-va CD:

a) Ching minh (SAD)L(SAB)

b) Ching minh AMLBP va (SBP)L(AMN)
Bai 24. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh vudng, SAL(ABCD).

a) Ching minh (SAC)L(SBD)

b) Ching minh (SAD).L(SCD)

¢) Goi BE va DF 1a duong cao trong tam giac SBD. Chirng minh rang (ACF)L(SBC).
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