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ICHUYEN DPE : HINH VUONG

A. LY THUYET
1. Pinh nghia:
Hinh vuéng 1a ti giac c6 ban goc vudng va cd bon canh bang nhau.
2. Tinh chat:
Hinh vuéng c6 tdt ca cac tinh chdt cua hinh chiz nhdt va hinh thoi.
3. D4u higu nhan biét:
- Hinh chiz nhdt c6 hai canh ké bang nhau 1& hinh vudng.
- Hinh che nhdt ¢6 hai dwong chéo vubng goc vai nhau la hinh vuéng.
- Hinh ché nhdt cé mgt duong chéo la dwong phén giac cua mgt goc la hinh vuéng.
- Hinh thoi cé mgt géc vubng la hinh vuéng.
- Hinh thoi ¢6 hai dwong chéo bang nhau I& hinh vuéng.
- Mgt tir giac vara 1a hinh chéz nhdt, vera la hinh thoi thi tir gidc do la hinh vuong.
B. BAI TAP AP DUNG
B1: BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1: Hay khoan tron vao phuong an dung nhét trong céc phttong 4n sau ?
A. Hinh vuéng la tt gi4c cd 4 goc vubng va 4 canh bang nhau:
B. Hinh vuéng la t& gidc c6 4 goc bang nhau.
C
D

o A

1‘ L2

. Hinh vuéng la tir giac c6 4 canh bang nhau.
. Hinh vudng Ia tir gi4c c6 hai canh ké bangwnhau.
CAau 2: Hay chon dap an sai trong cac phuong an sau day ?
A. Trong hinh vudng c6 hai duong-€héo bang nhau va cat nhau tai trung diém madi duong.
B. Trong hinh vuong c6 hai du¢ng cheo-khéng vubng goc vai nhau.
C. Trong hinh vudng thi hai'dudong chéo dong thoi Ia hai truc di xang caa hinh vudng.
D. Trong hinh vudéng cé'hai dudng chéo vudng goc vai nhau va bang nhau.
Cau 3: Trong cac dau hiéu-nhan biét sau thi dau hiéu nao khong du diéu kién dé tu giac 1a hinh vubng?
A. Hinh chir nhat c¢6 hai canh ké bang nhau 12 hinh vuéng.
B. Hinh chit.nhat c6'hai duong chéo vudng gocvai nhau la hinh vudng.
C. Hinh chir nhat c6 mot duong chéo la duong phéan giac caa mét goc la hinh vuéng.
D. Hinh binkrhanh c6 hai duong chéo bang nhau I hinh vudng.
Cau 4: Tim céu n6i ding khi noéi vé hinh vudng?
A. Hinh vudng vtra 1a hinh chir nhat, vira la hinh thoi.
B. Hinh thoi c6 mét goc vudng la hinh vuéng.
C. Hinh thoi c¢6 hai dudng chéo bang nhau Ia hinh vudng.
D. Céc phuong an déu dung.
Cau 5: Mot hinh vudng c6 d6 dai canh bing 4cm thi d6 dai duong chéo caa hinh vudng la ?

A. 8cm B. 5cm
A. ﬁcm C. 4cm
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Cau 6: Trong hinh bén ABCD la hinh vudng, ABE la tam giac déu, diém E & ngoai hinh vuéng. Tim

sb do cuia goc AED

A. 10° C. 15°

B. 12,5° D. 20°
Cau 7: Hinh thoi ABCD la hinh vuong khi :

A. C6 mét goc vudng C. CAB=CD

B. C6AC LBD D. Ca 3 cau trén déu sai
Cau 8: Néu ABCD la hinh vuéng thi hinh cé:

A. 2 tryc ddi xing C. V6 sb truc ddi xing

B. 4 truc ddi xing D. Khéng co truc ddi xing

Cau 9: Cho tam giac ABC c6 goc B =45°. Trén cac canh AB, BC vé pha ngoai ciatam giac d6 dung

cac hinh vudng ABB'A', BCDE. Goi O la tdm ciia hinh vudng BCDE. Két qua nao'sau day 1 sai
A. B',B,0 thang hang C. A'B,E thang hang
B. B'O,D thing hang D. Tét ca ab,c déu.sai

Cau 10: Chon cau tra loi sali

Hinh vudng la hinh chit nhat cé bon canh bang nhau

Hinh vuéng la hinh thoi c6 bdn canh bing nhau

Ca a,b,c déu dung

Caa,b,c déu sai

Cau 11: Céc dau hiéu nhan biét sau, dau hiéu nae khong du dé két luan tar giac 1a hinh vuéng ?

Hinh chit nhat c6 hai canh ké bang nhau Ia hinh vudng

Hinh chit nhat ca hai duong chéovudng goc nhau la hinh vuéng

Hinh binh hanh ca hai duong€héo bang nhau 1a hinh vuéng

Hinh chit nhat c6 mot duong chéo la duong phéan giac caa mot goc la hinh vudng

Cau 12: Cho hinh vuéng c6 eanh bang 2a, do dai duong chéo cua hinh vudng 1 :

o w>

OO0 w

A a2 C. 2a\2
B & o a2
V2 2
Cau 13: Cho duong chéo hinh vuéng la 44/2 thi dién tich hinh vubng co gid tri bang bao nhiéu ?
A. 32cm? C. 8cm?
B. 16 cm? D. 2cm?
Cau 14: Mat hinh vudng c6 chu vi 1a 20 cm, hai dién tich hinh vudng nhan gia tri nao sau day ?
A. 25 cm? C. 32cm?
B. 49 cm? D. 16 cm?

Cau 15: Chon y sai

Hinh thoi c6 mot goc vuong la hinh vudng

T gié&c vira 1a hinh thoi vira la hinh chit nhat thi né la hinh vuéng
Tu giac ¢6 bdn canh bang nhau 1 hinh vudng

Hinh chit nhat c6 hai canh ké bang nhau 1a hinh vudng

oo w>
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B2 : BAl TAP TU LUAN
Dang 1. Van dung diu hiéu nhan biét dé chieng minh mét ti giac 1a hinh vudng

Bai 1. Cho tam gidc ABC vubng tai A. Phan giac trong AD cua géc A (D € BC). VEDF L AC, DE L
AB. Chtrng minh t&r giac AEDF Ia hinh vuéng.
Bai 2. Cho hinh vudng ABCD. Trén cac canh AB, BC, CD, DA lan luot lay cac diém E, F, G, H sao
cho AE = BF = CG = DH. Chuing minh tr gidc EFGH la hinh vudng.
Bai 3. Cho tam gi4c ABC vudng tai A, M 1a mot diém thudc canh BC. Qua M vé& cac duong thing
song song véi AB va AC, ching cit cac canh AB, AC theo thir ty tai E va F.

a. Tu giac AFME la hinh gi?

b. Xac dinh vi tri diém M trén canh BC dé t gidc AFME 1 hinh vudng.
Bai 4. Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB = 2AD. Goi E, F theo th ty 13 trung diém,.cua AB, CD. Goi
M la giao diém cua AF va DE, N 1a giao diém cuia BF va CE.

a. Tu giac ADFE la hinh gi?

b. Tu giadc EMFN la hinh gi?
Bai 5. Cho tam giac ABC. Dung ra phia ngoai tam giac cac hinh vuéng ABCD va ACEF. Goi Q, N
lan luot 13 giao diém cac duong chéo cia ABCD va ACEF; M, P.lan Juot 1 trung diém BC va DF.
Chting minh rang t giac MNPQ 1 hinh vuéng.

Dang 2. Van dung kién thirc hinh vudng dé gii toan

Bai 1. Cho hinh vudng ABCD. Trén canh cac AD, DC lan luot lay cac diém E, F sao cho AE = DF.
Goi M, N lan Iugt 14 trung diém cia EF, BF.

a. Chung minh cac tam giac ADF va BAE bang/nhau.

b. Chuang minh MN vuéng goc vai AF.
Bai 2. Cho hinh vuéng ABCD. Txén tia,d6i cua tia BA lay diém E, trén tia ddi cua tia CB lay diém F
sao cho AE = CF.

a. Ching minh tam gidc EDF vudng can.

b. Goi I 14 trung diém.cua:EF. Chung minh Bl = DI.

c. Goi O la giao diém cta'hai duong chéo AC va BD. Ching minh O, C, | thang hang.
Bai 3. Cho tam giac ABC, dung ra phia ngoai tam giac cac hinh vudng ABCD va ACEF. V& duong
cao AH kéo dainHA gap DF tai E. Chung minh rang DI = IF.
Bai 4. Cho hinh binh hanh ABCD. V& vé phia ngoai hinh binh hanh, hai hinh vuéng ABEF va
ADGH. Chttng minh:

a. AC=FHvaAC L FH.

b. Tam giac CEG la tam giac vuéng céan.
Bai 5. Cho doan thang AB va diém M thudc doan thang d6. V& vé mot phia ciia AB, cac hinh vudng
AMCD, BMEF.

a. Chirng minh AE vubng géc véi BC.

b. Goi H 1a giao diém cua AE va BC. Chtng minh ba diém D, H, F thang hang.

¢. Chimg minh duong thang DF ludn di qua mét diém cé dinh khi M di chuyén trén doan thang cb
dinh AB.
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Bai 6. Cho hinh vudng ABCD. Trén canh CD lay diém M. Tia phan giac cua goc ABM cit AD & |.
Chang minh rang: Bl < 2 M.
Bai 7. Cho hinh vudng ABCD. Lay diém E thudc duong chéo AC. Ké EF L AD, EG L CD.
a. Chiing minh rang: EB = FG vaEB L FG.
b. Chtrng minh rang: Cac duong thang BE, AG, CF ddng qui.
Bai 8. Cho tam gidc ABC. V¢ ra phia ngoai tam giac ABC, céc hinh vudng ABDE va ACFG. V¢ hinh
binh hanh EAGH. Chiing minh rang:
a. AK=BCvaAH 1 BC.
b. Cac duong thang KA, BF, CD ddng qui.
Bai 9. Cho hinh chir nhat ABCD c6 AB = 2.AD. Goi P,Q lan luot 1a trung diém cua AB, CD.
a. Chang minh tir gidc APQD & PBCQ Ia hinh vubng
b. Goi H 1a giao diém cia AQ & DP. Goi K 1a giao diém cua CP & BQ. Chihg minh PHQK la
hinh vuéng
Bai 10. Cho hinh chit nhat MNRS ¢6 MN = 2.MS. Goi P, Q lan luot 1a trung diém caa MN; SR.
a. Chirng minh tir giac MPQS & PNRQ la hinh vuéng
b. Goi H la giao diém cua MQ & SP. Goi K 1a giao diém,cia RP“& NQ. Chirng minh PHQK la
hinh vuéng
Bai 11. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 10cm va AD = 5¢cm. Goi P, Q lan luot 1a trung diém cua
AB, CD.
a. Chuang minh tir gidc APQD & PBCQ lahinh vuéng
b. Goi H 1a giao diém cua AQ & DP<GoiK 1a giao diém cia CP & BQ. Chitng minh PHQK la
hinh vuéng.
Bai 12. Cho tam giac ABC vubng taivA. Budng phan gidc AD. Goi M, N theo thir tu 1a chan duong
vudng goc ha tir D dén AB, AC;
a. Chtng minh AMDN &, hinh vudng
b. Goi P ddi xang véi-D qua M. Chitng minh ADBP 13 hinh thoi.
c. NMPA la hinh binh hanh

BAI TAP TONG HQP
Bai 1. Cho tir giac"ABCD. Goi E, F, G, H lan luot 1a trung diém cua AB, BC, CD, DA. Cac duong
chéo AC, BD cua tu giac ABCD thoa diéu kién gi thi ta giac EFGH Ia:

a. Hinh chir nhat. DS: AC L BD.
b. Hinh thoi. DS: AC = BD.
c. Hinh vuéng. DBS: AC = BD va AC . BD.

Bai 2. Cho tam giac ABC can tai A, trung tuyén AM. Goi I 1a trung diém cua AC, K 1a diém ddi xung
ctia diém M qua diém 1.

a. Tu giac AMCK Ila hinh gi?

b. Tt giac AKMB Ia hinh gi?

c. C6 truong hop nao cua tam giac ABC dé tir giakc AKMB 1a hinh thoi.
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DS: a) AMCK la hinh chit nhdt b) AKMB la hinh binh hanh ¢) Khong.
Bai 3. Cho tam giac ABC vudng tai A. VVé phia ngoai tam giéc, vé& cac hinh vudng ABDE, ACGH.

a. Chtrng minh tar giac BCHE la hinh thang can.

b. V& duong cao AK cua tam giac ABC. Ching minh AK, DE, GH ddng qui.
Bai 4. Cho hinh thang can ABCD véi AB // CD. Goi M, N, P, Q lan luot 1a trung diém cua AB, BC,

CD, DA.

a. Tu gidc MNPQ la hinh gi?

b. Cho biét dién tich tir gidc ABCD bang 30cm? . Tinh dién tich t& gidc MNPQ.

DS: @) MNPQ la hinh thoi b) Syypo =15cm”.
Bai 5. Cho tam giac ABC vudng tai A, trung tuyén AM. Goi D 1a trung diém cua AB, E 1a diém ddi
xtng cua diém M qua diém D.

a. Chimg minh diém E d6i xing voi diém M qua duong thang AB.

b. Céc ta giac AEMC, AEBM Ia hinh gi?

c. Cho BC =4cm. Tinh chu vi tir giac AEBM.

d. Tam giac vudng thoa diéu kién gi thi AEBM Ia hinh vudng:

DS: b) AEMC la hinh binh hanh, AEBM la hinh thoi  ¢) Pjpp,,=8cm d) AABC vudng can.
Bai 6. Cho hinh binh hanh ABCD, O 1a giao diém hai'duong chéo. Goi M, N lan luot 1a trung diém
cua cac canh AD, BC. Cac duong thang BM, DN cit duong ehéo AC tai P, Q.

a. Chang minh AP = PQ = QC.
b. T giac MPNQ Ia hinh gi?
s e 2 CA \ ¥V
c. Xac dinhtiso D dé MPNQ lashinh chit nhat.
d. Xac dinh g6c ACD dé MPNQ Ia hinh thoi.
e. Tam giac ACD thoa mén diéu kién gi ¢ MPNQ Ia hinh vuéng.
PS: b) MPNQ la hinh binh-hanh c) g—g =3
d) ACD =90° e) AACD vuong tgi Cva CA=3CD.

Bai 7. Cho hinh thoi ABCD, O 1a giao diém cua hai dudng chéo. V& duong thiang qua B song song
v6i AC, dudng thang qua C song song voi BD, hai duong thang d6 cit nhau ¢ K.
a. Tu giac OBKC la hinh gi?
b. Chtng minh AB = OK.
¢. Tim diéu kién cta hinh thoi ABCD dé OBKC Ia hinh vuéng.
DS: a) OBKC la hinh chir nhat c) ABCD la hinh vuéng.

Bai 8. Cho hinh binh hanh ABCD c6 BC = 2AB va A =60°. Goi E, F lan luot 1a trung diém cua BC
va AD.

a. Tu giac ECDF la hinh gi?

b. Tu giac ABED la hinh gi?
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c. Tinh s6 do cia géc AED .

BS: a) ECDF la hinh thoi b) ABED Ia hinh thang can c¢) AED =90,
Bai 9. Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Goi E, F theo thtr t 14 trung diém cua AB, CD. Goi O la
trung diém cua EF. Qua O vé& duong thang song song véi AB, cat AD va BC theo thu ty tai M va N.
a. Tu giac EMFN la hinh gi?
b. Hinh thang ABCD c6 thém diéu kién gi & EMFN Ia hinh thoi.
¢. Hinh thang ABCD c6 thém diéu kién gi & EMFN Ia hinh vudng.
DS: a) EMFN la hinh binh hanh b) ABCD la hinh thang can
¢) ABCD la hinh thang cdn va cé hai dwong chéo vudng goc.
Bai 10. Cho tam gidc ABC vudng tai A véi AB = AC = a.
a. Lay diém D trén canh AC va diém E trén canh AB sao cho AD = AE. Cac dudng.thang vudng
g6c véi EC vé tir A va D lan luot cét canh BC ¢ K va L. Chitng minh BK =KL
b. Mot hinh chit nhat APMN thay ddi c¢6 dinh P trén canh AB, dinh N trén canh AC va c6 chu vi
ludn bang 2a . Biém M di chuyén trén duong nao?
¢. Chang minh khi hinh chit nhat APMN thay di thi dudng vdong gée-ve tir M xudng dudng chéo
PN luén di qua mot diém cé dinh.
BS: b) M di chuyén trén canh BC ¢) HM di qua diemJ co-dinh (véi ACIB la hinh vuong).
Bai 11. Cho hinh vudng ABCD. E la diém trén canh DC, F 1a diém trén tia ddi cua tia BC sao cho BF
=DE.
a. Ching minh tam gidc AEF vudng can.
b. Goi I 14 trung diém cua EF. Chung minh hthudc BD.
c. Lay diém K d6i xting vai A qua L '€htng,minh tir giac AEKF 12 hinh vuong.
Bai 12. Cho hinh binh hanh ABCD c6'/AD = 2AB, A =60". Goi E va F lan luot 1a trung diém cua BC
va AD.
a. Chuing minh AE L BF.
b. Chung minh ti giac BEDC1a hinh thang can.
c. Ly diém M déixang.cta A qua B. Ching minh tir giac BMCD 1a hinh chir nhat.
d. Chung minh ba'diém M, E, D thang hang.

Bai 13. Cho tam giac ABC vudng tai A c6 BAC =60°. K¢ tia Ax song song véi BC. Trén Ax lay
diém D sao cho AD = DC.

a. Tinh s do cac goc BAD , DAC.

b. Ching minh t& giac ABCD la hinh thang can.

¢. Goi E la trung diém cua BC. Chirng minh tir gidc ADEB I hinh thoi.
Bai 14. Cho ABCD Ila hinh binh hanh. Goi M, N, P, Q lan luot 14 trung diém caa AB, BC, CD, DA.
Goi K 1a giao diém ciia AC va DM, L 1a trung diém ciia BD va CM.

a. Tu giac MNPQ la hinh gi?

b. Tk giac MDPB Ia hinh gi?

c. Chang minh: AK =KL = LC.
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Bai 15. Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 AB = 2AD. Goi E, F thir tw 1 trung diém cta AB va CD.

a. Cac tur giac AEFD, AECF la hinh gi?

b. Goi M la giao diém cta AF va DE, N 1a giao diém caa BF va CE. Chang minh rang t& giac

EMFEN Ia hinh chir nhat.

¢. Hinh binh hanh ABCD néi trén c¢6 thém diéu kién gi & EMFN Ia hinh vuéng?
Bai 16. Cho tam giac ABC vuéng tai A, duong trung tuyén AM. Goi H 1a diém ddi xtng véi M qua
AB, E 1a giao diém cia MH va AB. Goi K 1a diém d6i xing véi M qua AC, F Ia giao diém cua MK va
AC.

a. Xac dinh dang cua tir gidic AEMF, AMBH, AMCK.

b. Chtng minh rang H déi xtng véi K qua A.

c. Tam giac vuéng ABC c6 thém diéu kién gi thi AEMF 14 hinh vudng?
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