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NGUYEN LY DIRICHLET
I. Ly thuyét
Néu m con chim bé cdu duwoc dat vao n chuong chim bé cau va m > n, thi (it nhat) mgt
m

chusng chim bé cau sé bao ham it nhat {
n

} con chim bé cau néu m 1a bgi cua n, va it
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nhat [—}1 con chim bo cau neu m khong phai la bgi cua n.
n

Tong quat: Néu m vdt thé duoc dat vao n hgp chera thi:
m

= Néu m chia hét cho n thi tén tgi it nhdt mét hép chiza khong it hon [—} do vat.
n

= Néu m khdng chia hét cho n thi ton tai it nhar mét hép chita khong it hon {ﬂ} +1
n

do vat.

Il. Baitap

Bai 1: Mot truong hoc ¢6 1000 hoc sinh gdm 23 16p. Ching minh rang phai c6 it nhat mot
16p c6 tir 44 hoc sinh tro 1én.

Bai 2: Mot 16p ¢ 50 hoc sinh. Chirg minh rang cé it nhat 5 hoc sinh c6 thang sinh gidng
nhau.

Bai 3: C6 nam loai hoc bong khac nhau. Hoi rang phai ¢ it nhat bao nhiéu sinh vién dé
chéc chan rang c6 it nhat 14 6 ngudi cung nhan hoc bong nhu nhau.

Bai 4: Trong 45 hoc sinh lam bai kiém tra, khong c6 ai bi diém duéi 2, chi ¢6 2 hoc sinh
dugc diém 10. Chimg minh rang it nhat ciing tim duoc 6 hoc sinh c6 diém kiém tra bang
nhau (diém kiém tra 13 mot sd tu nhién).

Bai 5: Mot 16p hoc c6 50 hoc sinh, c6 duy nhat mot hoc sinh thiéu nhiéu bai tap nhat 1a
thiéu 3 bai tap. Chiing minh réng tdn tai 17 hoc sinh thiéu mot sd bai tap nhu nhau (truong
hop khdng thiéu bai tap coi nhu thiéu 0 bai).

Bai 6: Trong mot phong hop ¢ n ngudi, bao gio ciing tim duoc 2 ngudi ¢ sé ngudi quen
trong sé nhitng nguoi dy hop 12 nhu nhau.

Bai 7: Trong mot ludi & vudng kich thude 5x5, ngudi ta dién ngau nhién vao cac 6 mot
trong cé4c gia trj —1,0 hodc 1. Sau do, tinh tong tit ca cac 6 theo hang; theo cot va theo hai
duong chéo. Chimng minh rang ton tai it nhat hai tong c6 gia tri bang nhau.

Bai 8: Gia st trong mot nhém 6 ngudi mdi cip hai hodc 1a ban hodc 12 thi. Ching to rang
trong nhdm c¢d ba ngudi 1a ban 1an nhau hoic ¢6 ba ngudi la ké thli 1an nhau.

Bai 9: C6 5 dau thi thi ddu cd, mdi nguoi ddu mot tran véi mdi dau thu khac. Chirng minh
rang trong sudt thoi gian thi dau, ludn ton tai hai dau thii 6 s6 tran da dau bang nhau.
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Bai 10: Chia 50 cdi keo cho 10 em bé (em nao ciing duoc chia keo). Chimg minh ring du
chia cach nao di nita ciing ton tai hai em ¢ s6 keo bang nhau.

Bai 11: Bén 16p 11A,11B,11C,11D c6 tit ca 44 hoc sinh gidi, trong d6 sb hoc sinh gioi
cia 16p 11D khéong qua 10 nguwoi. Chimg minh ring it nhit mot
trong ba 16p 11A,11B,11C c6 s6 hoc sinh gioi tir 12 em trd 1én.

Bai 12: C6 33 con chim d4u trén mot sin vudng hinh vudng canh 4m. Ching minh ring
c6 it nhit 3 con ddu trong mot duong tron ¢ ban kinh 1m.

Bai 13: Mot cudc hop gém 12 ngudi tham du dé ban vé 3 van dé. C6 8 ngudi phat biéu vé
van dé& A, 5 ngudi phat biéu vé van dé B va 7 nguoi phét biéu vé van q2gadé C. Ngoai ra,
¢ dung 1 ngudi khdng phat biéu van dé nao.

Hoi nhiéu nhat 12 c6 bao nhiéu ngudi phét biéu ca 3 van dé.

Bai 14: C6 17 nha béac hoc viét thu cho nhau trao d6i 3 van dé. Chang minh rang luén tim

dugc 3 ngudi cling trao d6i mot van de.
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